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* £À£Àß JˉÁè ¸ÀªÀiÁdªÀÄÄT AiÉÆÃd£ÉUÀ¼À «£Áå¸À, ªÀÄÄzÀæt, ¥ÀæPÁ±À£À, 
 ¥ÀæZÁgÀ, ªÀiÁgÁl ºÁUÀÆ E£ÀÆß ºÀ®ªÀÅ §UÉAiÀÄ dªÁ¨ÁÝjAiÀÄ£ÀÄß 
 ºÉÆvÀÄÛPÉÆAqÀÄ ºÉUÀ°UÉ ºÉUÀ®Ä PÉÆqÀÄwÛgÀÄª À DwäÃAiÀÄ UÉ¼ÉAiÀÄ 

 www.varnila.com £À ²æÃ gÁPÉÃ±ï §AUÉÃg.À

* ªÀÄÄzÀætPÉÌ C£ÀÄPÀÆ®ªÁUÀÄªÀAv É CAzÀªÁV ¥ÀÄ¸ÀÛPÀPÉÌ CPÀëg À / UÀtÂvÀz À  
 avÀæUÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¹ PÉÆqÀÄwÛgÀÄªÀ ²æÃªÀÄw ¥ÀÄµÀà gÁPÉÃ±ï.

* ¸ÀªÀiÁdªÀÄÄTÃ AiÉÆÃd£ÉUÀ½UÉ ¸ÀzÁ ¸ÀÆáwðAiÀÄVgÀÄªÀ aPÀÌ¥Àà 
 ²æÃ ¥Áæ. G¥ÉÃAzÀæ ̧ ÉÆÃªÀÄAiÀiÁf. 

* ±À æz É ÞU É E£ÉÆßAzÀÄ ºÉ¸ ÀgÁVzÀ Ý, ±É ÊP À ëtÂP À Ai ÉÆÃd£ÉU À½UÉ 
 ¥ÉæÃgÀuÁ±ÀQÛAiÀiÁVgÀÄªÀ wÃxÀðgÀÆ¥À ²æÃ ¢. ZÀvÀÄ±Áê¸ÀÛç «zÁé£ï PÉÆÃl 
 ªÁ¸ÀÄzÉÃª À ¸ÉÆÃªÀÄAiÀiÁf.

 ªÀÄ£ÀÄPÀÄ®PÉÌ ±ÀÆ£Àå ªÀÄvÀÄÛ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjZÀ¬Ä¹zÀ
 C£ÁªÀÄzsÉÃAiÀÄ UÀtÂvÀ ±Á¸ÀÛçdÕjU.É

 '¥ÉÊ' ¨ÉˉÉAiÀÄ£ÀÄß ªÉÆvÀÛ ªÉÆzÀ°UÉ £Á®ÄÌ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ½U É
 PÀAqÀÄ»rzÀÄ, CzÉÆAzÀÄ C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÉÄAzÀÄ ¸ÁjzÀ UÀtÂvÀ 
 «zÁéA¸ À DAiÀÄð¨sÀljU É (Qæ.±À 476).

 ¥Àæ¹zÀÞ UÀtÂvÀ UÀæAxÀ '°ÃˉÁªÀw' gÀa¹zÀ «zÁéA¸À ¨sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄðjU É
 (Qæ.±.À  1160).

 £À£ÀUÉ UÀtÂvÀ PÀ°¹zÀ CzsÁå¥ÀPÀgÀÄUÀ½U.É

- PÉÆÃl gÁd±ÉÃRgÀ ¸ÉÆÃªÀÄAiÀiÁf

C¥ÀðuÉ

PÀÈvÀdÕvÉUÀ¼ÀÄ

«.¸ÀÆ.:- F ¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß PÀ£ÀßqÀªÀiÁzsÀåªÀÄzÀ°è NzÀÄwÛgÀÄªÀ ªÀÄPÀÌ½UÉ CwÃ 
PÀrªÉÄ ¨ÉˉÉAiÀÄ°è, ¸ÁzsÀåªÁzÀg É GavÀªÁV «vÀj¸ÀÄªÀ GzÉÝÃ±ÀªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ 
ElÄÖPÉÆArzÉÝÃªÉ. CAvÀºÀ ±ÁˉÉAiÀÄ CzsÁå¥ÀPÀgÀÄ, ºÁUÀÆ GavÀ ºÀAaPÉUÉ 

¥ÁæAiÉÆÃdPÀvÀé ªÀ»¸À®Ä D¸ÀQÛ EgÀÄªÀªÀgÀÆ PÀÆqÀ freeganita@gmail.com / 

98808 31316, 98452 34245 £ÀÄß ̧ ÀA¥ÀQð¸À§ºÀÄzÀÄ.
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www.FREEganita.com ¸ÀªÉzÀÄ §AzÀ zÁj

ªÉÆzÀ® ¨ÁjUÉ ¹.©.J¸ï.E, PÀ£ÁðlPÀ,
ªÀÄºÁgÁµÀÖç, vÀ«Ä¼ÁßqÀÄ, PÉÃgÀ¼À ªÀÄvÀÄÛ 
DAzsÀæ¥ÀæzÉÃ±À gÁdåUÀ¼À°è£À ¥ËæqsÀ±ÁˉÁ 
¥ÀoÀåPÀæªÀÄUÀ½UÉ C£ÀÄUÀÄtªÁV EAVèÃµï£À°è 
¥ÁoÀUÀ¼À C¼ÀªÀrPÉ.

www.freeganita.com/
kan/content.html

www.freeganita.com/
eng/content.html

2006

PÉÆÃl «ªÉÃPÀ ¥ËæqsÀ±ÁˉÉAiÀÄ CzsÁå¥ÀPÀgÁVzÀÝ 
²æÃ «±ÉéÃ±ÀégÀ ºÀAzÉAiÀÄªÀjAzÀ PÀ£ÁðlPÀ 
¥ÀoÀåPÀæªÀÄPÉÌ C£ÀÄUÀÄtªÁV EAVèÃµï ¤AzÀ 
PÀ£ÀßqÀPÉÌ C£ÀÄªÁzÀ.

PÉÆÃl «ªÉÃPÀ «zÁå¸ÀA¸ÉÜUÀ¼À ¸ÀºÀPÁgÀzÉÆA¢UÉ 
C°è£À CzsÁå¥ÀPÀjAzÀ (²æÃ «±ÉéÃ±ÀégÀ ºÀAzÉ, 
²æÃ gÁzsÁPÀÈµÀÚ ¨sÀmï) ªÀÄvÀÄÛ ¸Á»w 
²æÃ G¥ÉÃAzÀæ ¸ÉÆÃªÀÄAiÀiÁfAiÀÄªÀjAzÀ 
PÀ£ÀßqÀzÀ°è ¥ÁoÀUÀ¼À awæÃPÀgÀt.

PÀ£ÁðlPï ¨ÁåAPï CzsÀåPÀëgÁVzÀÝ ²æÃ C£ÀAvÀPÀÈµÀÚ 
gÀªÀgÀ ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ ¨ÁåAPï ¥ÁæAiÉÆÃf¹zÀ 
awæÃPÀÈvÀ ¥ÁoÀUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀ, vÀgÀUÀwUÉ 
MAzÀgÀAvÉ ¥ÀævÉåÃPÀªÁV UÀtÂvÀ 8, 9, 10 ºÉ¸Àj£À 
ªÀÄÆgÀÄ r«rUÀ¼À ©qÀÄUÀqÉ.

ºÀAvÀ ºÀAvÀªÁV ¹.©.J¸ï.¹ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ 
PÀ£ÁðlPÀ gÁdåzÀ°è eÁjAiÀiÁzÀAvÉ vÀgÀUÀw 
8, 9 ªÀÄvÀÄÛ 10gÀ UÀtÂvÀ¥ÁoÀUÀ¼À ªÀiÁ¥ÁðqÀÄ. 

2017-19

2010-11

2007
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2019-20  PÉÆÃl «ªÉÃPÀ ¥ËæqsÀ±ÁˉÉAiÀÄ CzsÁå¥ÀPÀgÁVgÀÄªÀ  
  ²æÃ gÁzsÁPÀÈµÀÚ ¨sÀmï ªÀÄvÀÄÛ ²æÃªÀÄw £ÁUÀ®Që÷ä 
  G¥ÁzsÀåjAzÀ §zÀˉÁzÀ/ºÉÆ¸À ¥ÁoÀUÀ¼À 
  gÉPÁrðAUï.
  vÀgÀUÀw 8, 9 ªÀÄvÀÄÛ 10gÀ UÀtÂvÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀzÀ°è£À 
  JˉÁè ¥ÁoÀUÀ¼À JˉÁè C¨sÁå¸ÀUÀ¼À JˉÁè 
  ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß (1500PÀÆÌ ºÉaÑ£À ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ) 
  ©r¹zÀÝ£ÀÄß CAvÀeÁð®zÀ°è C¼ÀªÀr¸ÀÄ«PÉ.

  PÀ£ÁðlPï ¨ÁåAPï CzsÀåPÀëgÁVzÀÝ ²æÃ dAiÀÄgÁªÀÄ 
  ¨sÀmï ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄRå PÁAiÀÄð¤ªÀðºÀuÁ 
  C¢üPÁjAiÀiÁVzÀÝ ²æÃ ªÀÄºÁ§ˉÉÃ±ÀégÀ ¨sÀmï gÀªÀgÀ  
  ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ ¨ÁåAPï ¥ÁæAiÉÆÃf¹zÀ ¥ÁoÀUÀ¼À£ÀÄß 
  M¼ÀUÉÆAqÀ MAzÉÃ r«rAiÀi ©qÀÄUÀqÉ (ªÀÄÆgÀÄ 
  r«rUÀ¼À §zÀ®Ä).

2020-21  ¸ÀàzsÁðvÀäPÀ ¥ÀjÃPÉëUÀ¼À°è£À UÀtÂvÀ ¥Àæ±Éß¥ÀwæPÉAiÀÄ°è£À

  ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¸À®Ä ¸ÀÄ®¨sÀªÁUÀÄªÀAvÉ ºÀ®ªÀÅ 

  ¥ÁoÀUÀ¼À C¼ÀªÀrPÉ.

2021  »A¢£À ªÀÄÆgÀÄ r«rUÀ¼À MlÄÖ UÁvÀæ eÁ¹Û 

  DVzÀÄÝzÀjAzÀ ¥ÁoÀUÀ¼À£ÀÄß CAvÀeÁð®zÀ°è ¥ÀÆwð 

  C¼ÀªÀr¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÁVgÀ°®è. MAzÉÃ r«rAiÀÄ°è 

  C¼ÀªÀr¹zÀÝ£ÀÄß CAvÀeÁð®¢AzÀ GavÀªÁV   

  qË£ÉÆèÃqï ªÀiÁrPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÁzÀAvÉ §zÀˉÁªÀuÉ.

2023  ±ÁˉÁ«zÁåyðUÀ½UÉ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀàzsÁðvÀäPÀ ¥ÀjÃPÉëUÉ

  PÀÄ½vÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ GzÉÆåÃUÁyðUÀ½UÉ MAzÉqÉ

  ¹UÀÄªÀAvÉ ªÁåSÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀÆvÀæUÀ½gÀÄªÀ 'F' ¥ÀÄ¸ÀÛPÀ 

  (PÀ£ÀßqÀ ªÀÄvÀÄÛ EAVèÃµï£À°è).

www.freeganita.com/
abhyasa/content.html

www.freeganita.com/
ganita8910/MIS_COMP/
index.html

www.FREEganita.com ¸ÀªÉzÀÄ §AzÀ zÁj

www.freeganita.com/
ganita8910/index.html

www.freeganita.com/
ganithasutra.pdf
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UÀtÂvÀ JAzÀgÉ ªÀiÁgÀÄ zÀÆgÀ ºÁgÀÄªÀÅzÀÄ KPÉ?

 £ÀªÀÄUÉ®è w½¢gÀÄªÀ ºÁUÉ UÀtÂvÀPÉÌ ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ PÉÆqÀÄUÉ C¥ÁgÀ. CzÀgÀ°è 

ªÀÄÄRåªÁV ¸ÉÆ£Éß¬ÄAzÀ »rzÀÄ C£ÀAvÀzÀªÀgÉUÉ. zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß 

¥ÀjZÀ¬Ä¹zÀªÀgÀÆ ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÉÃ. C½zÀÄºÉÆÃzÀ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ UÀtÂvÀdÕgÀ°è  

ªÀÄºÀvÀÛgÀ PÉÆqÀÄUÉ ¤ÃrzÀªÀgÀÄ §ºÀÄzsÁAiÀÄ£À, ¥ÁtÂ¤, PÁvÁåAiÀÄ£À, 

AiÀiÁdÕªÀ®Ì÷å, ²æÃzsÀgÀ, ªÀgÁºÀ«Ä»gÀ, ºÉÃªÀÄZÀAzÀæ, dAiÀÄzÉÃªÀ, ¦AUÀ¼À, 

§æºÀäUÀÄ¥ÀÛ, DAiÀÄð¨sÀl, ¨sÁ¸ÀÌgÀ II. EªÀgÉ®ègÀ ºÉÆgÀvÁV £ÀªÀÄä ©eÁ¥ÀÄgÀzÀªÀgÉÃ 

DzÀ ̈ sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄð, EwÛÃZÉUÉ gÁªÀiÁ£ÀÄd£ï. »ÃUÉ E£ÀÆß ºÀ®ªÀgÀÄ.

 EAvÀºÀ UÀtÂvÀzÀ zÉÃ±ÀzÀ°è UÀtÂvÀ JAzÀgÉ UÀÄªÀÄä JAzÀÄ ºÉzÀgÀÄªÀ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ 

eÁ¹Û KPÉ? ºÉzÀj¸ÀÄªÀ ¥Á®PÀgÀÄ, ¸ÀA§A¢üUÀ¼ÀÄ, ²PÀëPÀgÀÄ, NgÀUÉAiÀÄªÀgÀÄ EzÀPÉÌ 

PÁgÀt J£Àß§ºÀÄzÉÃ?

 UÀtÂvÀzÀ°è G£ÀßvÀ¥ÀzÀ« UÀ½¸À¨ÉÃPÉA¢®è¢zÀÝgÀÆ CzÀgÀ PÀ°PÉAiÀÄ°è D¸ÀQÛ 

ªÀÄvÀÄÛ ¸Àé®à ¥Àjtw EgÀ¨ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. UÀtÂvÀzÀ ¸ÀªÀÄ¸Éå ©r¸ÀÄªÀ°è vÀPÀð 

ªÀÄÄRåªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ fÃªÀ£ÀzÀ°è, ªÀÈwÛAiÀÄ°è ªÀÄÄAzÉ JzÀÄj¸ÀÄªÀ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ½UÉ 

vÁQðPÀ ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ°è UÀtÂvÀ PÀ°PÉ ¸ÀºÁAiÀÄPÉÌ §gÀÄvÀÛzÉ. F PÀ°PÉ 

«±ÉèÃµÀuÁ ±ÀQÛAiÀÄ£ÀÄß ºÉaÑ¸ÀÄvÀÛzÉ. CzÀjAzÀˉÉÃ vÀvÀé±Á¸ÀÛçdÕgÀ°è ºÉaÑ£ÀªÀgÀÄ UÀtÂvÀ 

±Á¸ÀÛç ¥ÀjtvÀgÀÄ DV UÀÄgÀÄw¹PÉÆArzÀÄÝ.

 vÀgÀUÀw 8, 9, 10 gÀ°è PÀ°AiÀÄÄªÀ UÀtÂvÀªÀÅ ªÀÄÄA¢£À «zÁå¨sÁå¸ÀPÉÌ ªÀÄvÀÄÛ  

§zÀÄPÀ®Ä MAzÀÄ ¨sÀzÀæ Cr¥ÁAiÀÄªÀ£ÀÄß MzÀV¸ÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ w½zÀ 

«µÀAiÀÄªÉÃ.

 ¥ËæqsÀ±ÁˉÉAiÀÄ°è PÀ°AiÀÄÄwÛgÀÄªÀ CzÀgÀ®Æè ªÀÄÄRåªÁV ««zsÀ 

¸ÀªÀ®vÀÄÛUÀ½AzÀ ªÀAavÀgÁzÀ ̧ ÀgÀPÁjÃ ¥ËæqsÀ ±ÁˉÉUÀ¼À°è PÀ°AiÀÄÄwÛgÀÄªÀ ªÀÄPÀÌ½UÉ 

C£ÀÄPÀÆ®ªÁUÀˉÉAzÀÄ FV£À CAvÀeÁð®AiÀÄÄUÀzÀ ¸ÀºÁAiÀÄ¢AzÀ 

¹zÀÞ¥Àr¹gÀÄªÀÅzÉÃ www.FREEganita.com CzÀÄ ºÁzÀÄ§AzÀ zÁjAiÀÄ£ÀÄß F 

»A¢£À ¥ÀÄlUÀ¼À°è ¤ÃrgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹. ¥ÀÅ¸ÀÛPÀ «¸ÁÛgÀªÁUÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀ 

¨sÀAiÀÄ¢AzÀ UÀtÂvÀzÀ ¨sÀzÀæ§Ä£Á¢UÉ ¨ÉÃPÁVgÀÄªÀ ªÁåSÉå ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀÆvÀæUÀ¼À£ÀÄß 

ªÀiÁvÀæ E°è ¤ÃqÀˉÁVzÉ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¹®è. ¸ÀàzsÁðvÀäPÀ ¥ÀjÃPÉëUÀ¼À°è 

vÀgÀUÀw 10 gÀ ªÀÄlÖzÀ UÀtÂvÀzÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À ªÉÄÃˉÉ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CAvÀºÀ 

GzÉÆåÃUÁyðUÀ½UÀÆ F ¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ̧ ÀºÁAiÀÄPÉÌ §gÀ°zÉ.
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¥Àj«r

1. CAPÀUÀtÂvÀ / Arithmatic  8.........................

2. ©ÃdUÀtÂvÀ / Algebra 16............................. 

3. gÉÃSÁUÀtÂvÀ / Geometry 18....................... 

4. wæPÉÆÃ£À«Äw / Trigonometry  32...............

5. UÀtÂvÀPÉÌ ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ PÉÆqÀÄUÉ  34..............

6. °ÃˉÁeÁ®ªÁV UÀtÂvÀ PÀ°vÀ  

 °ÃˉÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ PÀ°¹zÀ ¨sÁ¸ÀÌgÀ 38........... 

7. ¸ÀÆvÀæ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄUÀ¼À DZÉUÉ  42...........

«.¸ÀÆ. vÀgÀUÀw 8,9 ªÀÄvÀÄÛ 10 gÀ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄPÉÌ C£ÀÄUÀÄtªÁV ªÁåSÉå, 

¸ÀÆvÀæ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀÆPÀëä «ZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß 1 jAzÀ 4 gÀ ªÀgÉV£À 

CzsÁåAiÀÄUÀ¼À°è  ¸ÀAUÀæ»¹ ¤ÃqÀˉÁVzÉ. ¸ÀªÀÄ¸Éå ©r¸ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß 

w½AiÀÄ®Ä QèQÌ¹ :

www.freeganita.com/ganita8910/MIS_COMP/index.html 

www.freeganita.com/ganita8910/index.html
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¸Áé¨sÁ«PÀ N JtÂ¸À§ºÀÄzÁzÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 1, 2, 3,...100...

Natural  The numbers that are used for counting.

¥ÀÆtð W ¸ÉÆ£Éß ªÀÄvÀÄÛ ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ 0,1, 2.....1000...

Whole  Zero and Natural numbers 

¥ÀÆuÁðAPÀ Z ¥ÀÆtð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ¸ÀAPÀ®£ÀzÀ «ˉÉÆÃªÀÄ ...-2,-1, 0, 1, 2.. 

Integers  Whole numbers and their additive inverse 

¨sÁUÀ®§Þ Q bÉÃzÀ ¸ÉÆ£ÉßAiÀiÁVgÀzÀ JgÀqÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼À 
  C£ÀÄ¥ÁvÀ (©ü£ÀßgÁ²)

Rational  Number expressed as the ratio of two 
  integers, where the denominator is not 0.

C¨sÁUÀ®§Þ I   gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀåªÁUÀzÀ, CAvÀåUÉÆ¼ÀîzÀ 
  ªÀÄvÀÄÛ DªÀvÀðPÀªÀ®èzÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ.

Irrational  Non terminating and non recurring decimals/
  numbers which cannot be written in the form 

¸ÀªÀÄ 2k 2 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À ¥ÀÆtð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ...-4,-2,0,2,4,6...

Even  Integers which are multiples of 2 

¨É¸À 2k+1 2 jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀzÀ ¥ÀÆtð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ  ... -3,-1 ,1,3,5..

Odd  Integers not divisible by 2 

C«¨sÁdå P 1 QÌAvÀ zÉÆqÀØzÁVzÀÄÝ PÉÃªÀ® 1 ªÀÄvÀÄÛ   2,3,5,7,11,13..

  CzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
  ¥ÀÆtð ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ   

Prime  Whole number greater than 1, whose factors 
  are 1 and itself

ªÀUÀð  CzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß CzÀjAzÀˉÉÃ UÀÄtÂ¹zÁUÀ 
2 2  ¹UÀÄªÀAvÀºÀªÀÅ 2 =4, 3 =9,

2Square n*n=n  Product of a number multiplied by itself 16, 25..

1.  CAPÀUÀtÂvÀ/Arithmatic

p 
q

-2, -1, 0, 1, 2..1 
4

.. 1 
4

1 
2

, , 1 
2

,

2, 

1.0 ¸ÀASÉåUÀ¼À ¥ÀjZÀAiÀÄ / Introduction to Numbers :

Definition 
ªÁåSÉå 

Type 
«zsÀ 

Symbol 
¸ÀAPÉÃvÀ 

Example
GzÁºÀgÀuÉ

p 
q

N 

W

Z

Q

= {Set of natural numbers},

= {Set of integers}

= {set of rational numbers}

= {Set of whole Numbers},

Then         QN W Z

N W Z Q
1

5

7

0

-8

-5
-3

- 5/6

6/5

7/8

1/3

3/4

100

2 3 = 2  3*  x

«.¸ÀÆ.:
JˉÁè PÀqÉ  aºÉßAiÀÄ£ÀÄß*
UÀÄtPÁgÀ (x) aºÉß 
JAzÀÄ N¢PÉÆ½î

Note:
 Symbol is used *

for multiplication
throughout the book
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 80  9 No

175
5

9

1.1  ¨sÁdåvÉAiÀÄ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ / Divisibility Tests

¨sÁdPÀ 
Divider 

¨sÁdPÀ  ¤AiÀÄªÀÄ
Divider  Condition 

GzÁºÀgÀuÉ
Example

2 PÉÆ£ÉAiÀÄ CAPÉ (0/2/4/6/8) 
DVgÀ¨ÉÃPÀÄ .

 The last digit should be
(0/2/4/6/8).

12  8 Yes = 64
 

128

2

12  9 No

CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 3 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ.

 The sum of the digits 
to be divisible by 3 .

3 

217 ( + + =10, 2 1 7 and         = 3 ⅓) No
10

3

3 38 81 1 ( + +  = 12, and        = 4) Yes  
381 

3
= 127

3
12

PÉÆ£ÉAiÀÄ 2 CAPÉUÀ½AzÁzÀ
 ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 4 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ.

 The number formed 
by   last 2 digits is 
divisible by 4.

4 13  12

 70  18 No

Yes  (      = 3) = 32812
4

1312
4

5 5  PÉÆ£ÉAiÀÄ CAPÉ 0 CxÀªÁ 
5 DVgÀ¨ÉÃPÀÄ  .

 The last digit to 
be 0 or 5 .

17   5 Yes         = 35

1 11  14  4 (it is even, and  + +  = 6 and      = 2)6 ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 2 ªÀÄvÀÄÛ 3 jAzÀ
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ. 

The number is divisible 
by  both 2 and 3. 

6
3

 Yes         = 19
114
6

  (it is even, but 3 +  +  = 11 and 30  08  8   = 3 ⅔) No 11
3

7 67 672 2(Double of   is 4, - 4 = 63, and       = 9)

  (Double of  is 10, -10 = 80, and  90 905 5 =  11     ) No

The Number got by
subtracting double of the 
last digit of the number 
from the given number 
without its last digit
should be 0 or divisible
by 7. 
This rule can be applied 
successively.

63
7

 Yes         = 96
672
7

80
7

3
7

PÉÆ£ÉAiÀÄ CAPÉAiÀÄ JgÀqÀgÀµÀÖ£ÀÄß
PÉÆ£ÉAiÀÄ CAPÉ¬Ä®èzÀ zÀvÀÛ 
¸ÀASÉå¬ÄAzÀ PÀ¼ÉzÁUÀ 
¹UÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ ¸ÉÆ£Éß 
DVgÀ¨ÉÃPÀÄ CxÀªÁ 7 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ. 
F ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß ¸ÀvÀvÀªÁV 
C£Àé¬Ä¸À§ºÀÄzÀÄ.

(
18

4
= 4 ) 1 

2
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¨sÁdPÀ 
Divider 

¨sÁdPÀ  ¤AiÀÄªÀÄ
Divider  Condition 

GzÁºÀgÀuÉ
Example

 The number formed by 
last   3 digits is divisible 
by 8.

8 PÉÆ£ÉAiÀÄ 3 CAPÉUÀ½AzÁzÀ 
 ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 8 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ.
 

109  (        = 102)                   = 13727 816 Yes
8

816
8

109816

 216  (        = 37 ¾)  302 No 
8

302

    (  +  +  +  = 18, and again, 1 + 8 = 9)  1  16  62  29  9 Yes

   2013 (2 + 0 + 1 + 3 = 6) No

 The sum of the digits is 
divisible by 9  (This rule 
can be applied 
repetitively).

9 JˉÁè CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ 
¸ÀASÉåAiÀÄÄ 9 jAzÀ 
¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ  
(F ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß 
¥ÀÄ£ÀgÁªÀwð¸À§ºÀÄzÀÄ).

22            = 220 Yes

 221  No The number ends in 0.   

10 PÉÆ£ÉAiÀÄ CAPÉ 0 
DVgÀ¨ÉÃPÀÄ. 10

220

(¸ÀªÀÄ¸ÁÜ£ÀzÀ°è£À CAPÉUÀ¼À 
ªÉÆvÀÛ - ¨É¸À¸ÁÜ£ÀzÀ°è£À 
CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ) = 0 
DVgÀ¨ÉÃPÀÄ CxÀªÁ 11 
jAzÀ ¨sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ.

11 

(Sum of digits in even 
places - sum of digits 
in odd places) = 0, 
or divisible by 11.

1 6 1  63 4 3  4 {(  + )  -  (  + )  = 0}              = 124 Yes

  {(  + )  -  (  + )  =  11} 3 2 3  27 9 7  9              = 339 Yes

  {(  + )  -  (  +  + )  =  4}  2 1 7 2  1  75 7 5  7 No

11
1364

¸ÀASÉåAiÀÄÄ 3 ªÀÄvÀÄÛ 4 
jAzÀ   ̈ sÁV¸À®àqÀ¨ÉÃPÀÄ. 

12 648 

 (By 3?  +  +  = 18 and       = 6  6 4  8 Yes 

 By ?        = 12  Yes)              = 544 Yes

 524 

  (By 3?  +  +  = 11,       = 3      5  2  4 No 

  No need to check by 4.)  No

 The number is 
divisible by  
 both 3 and 4. 

3
18

4 12
648

3
11

3
2

48 
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GzÁ ªÀÄ.¸Á. C¥ÀªÀvÀð£À ®.¸Á. C¥ÀªÀvÀåð
Example HCF LCM 

G¥ÀAiÉÆÃUÀ ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß ¸ÀÄ®©üÃPÀj¸À®Ä  
¸ÀºÁAiÀÄPÀ

©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀ®Ä/PÀ¼ÉAiÀÄ®Ä
¸ÀºÁAiÀÄPÀ

Uses

1.2. ªÀÄ.¸Á.C. ªÀÄvÀÄÛ ®.¸Á.C. / HCF and LCM

Factors (C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ) of 16: (1, 16), (2,8), (4,4)

Factors of 24: (1, 24), (2,12), (3,8), (4,6)

Factors of 20: (1, 20), (2,10), (4,5)

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀÄ.¸Á.C * ®.¸Á.C. = CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§Þ.JgÀqÀÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À 

HCF * LCM of  = Product of Those 2 Numbers.any 2 Numbers

1

HCF 4 = *  = 2 2

C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è CwÃ 
zÉÆqÀØzÁzÀ ¸ÀASÉå
Highest among all

2 16,24,20

2 8,12,10

4,6,5

C Fommon actors

LCM = * * * * *  = 2402 2 2 2 3 5

C¥ÀªÀvÀåðUÀ¼À°è
CwÃ zÉÆqÀØzÁzÀ ¸ÀASÉå
Least among all 
Common Multiples

2 16,24,20

2 8,12,10

4,6,52

2,3,5

HCF 5 =  = 5

5 15,20,10

3,  4,  2

5 15,20,10

2 3,   4,  2

3, 2, 1

LCM = * * * * = 60 5 2 3 2 1 

Of help in simplifying fractions To of help in adding/ subtracting  
fractions
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1.3 WÁvÀ / Powers

3 22 *2  = 
3+2 52  = 2   ; = 

5-2 32 = 2  ;    
3 4(2 )  = 

3x4 122 = 2   ; ( 2)  =  = 
-22            

52
22

1
2

21  
22  

In general the rules are :

1.3.1 ˉÉPÀÌªÀ£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¸ÀÄªÁUÀ GzÀã«¸ÀÄªÀ ¸ÀAzÉÃºÀUÀ¼À£ÀÄß ¤ªÁj¸À®Ä BODMAS 

J£ÀÄßªÀ ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß C£ÀÄ¸Àj¸ÀˉÁUÀÄvÀÛzÉ. C£ÀÄ¸Àj¸À¨ÉÃPÁzÀ ºÀAvÀUÀ¼ÀÄ: 

To eliminate doubts during simplification, BODMAS rule is applied and 
steps to be followed are:

B

O

DM

AS

DªÀgÀt
Brackets first

WÁvÀ, ªÀUÀð ªÀÄÆ®..
Orders (i.e. Powers and Square Roots/Exponents..)

UÀÄtPÁgÀ, ¨sÁUÀPÁgÀ (JqÀ¢AzÀ §®PÉÌ)
Division and Multiplication (left-to-right)

¸ÀAPÀ®£À, ªÀåªÀPÀ®£À (JqÀ¢AzÀ §®PÉÌ)
Addition and Subtraction (left-to-right)

xy = xm m
1

* y m
1

m= x *
m y

No. Formula

1

2

3

4

5

6

7

8

9

10

11

n
 a  = a*a*a*a –> n times

1 0
a  = a  a  = 1

m n m+n(a ) * (a  ) = a

m n mn(a )  = a

m m m(a*b)  = (a ) * (b )

1
m

a  
= a-m

(m-n)  = an a

m a

(
b
a )m

= mb

ma

= m m x m yy
x

x = m
x m

1
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1.4 ±ÉæÃr ü ªÀÄvÀÄÛ ±ÉæÃtÂ / Sequence and Series

MAzÀÄ   AiÀÄÄ ¤AiÀÄªÀÄPÀÌ£ÀÄ¸ÁgÀªÁV ªÀåªÀ¸ÉÜUÉÆ½¹gÀÄªÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À UÀtªÁVgÀÄvÀÛzÉ. ±ÉæÃrü
±ÉæÃrüAiÀÄ°è£À ¥Àæw CA±ÀªÀÅ ±ÉæÃrüAiÀÄ  DVgÀÄvÀÛzÉ. ±ÉæÃrüAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß¥ÀzÀ
T    T    T    T    T  jÃwAiÀÄ°è ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ.1 2 3 4 n

A  is an ordered arrangement of numbers according to a rule.sequence
The individual numbers in the sequence are called  of the sequence.terms
The terms of a sequence are generally denoted by T   T   T   T   T …. as shown below.1 2 3 4 n

Order number of the term  1st 2nd 3rd 4th ---- nth ---

Corresponding notation  T  T  T  T  ---- T  ---
1 2 3 4 n

MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ ¸ÀASÉåAiÀÄ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è£À ¸ÀASÉåAiÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß D ±ÉæÃrüAiÀÄ Â ±ÉæÃtÂ
JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. EzÀ£ÀÄß  CxÀªÁ  ¤AzÀ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ.S Sn

The sum of terms of a finite sequence is called the  of the corresponding sequence series

and is usually denoted by  or S Sn.

r =  
T   (n+1)

Tn

S   = an

n(1-r )

(1-r)

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü
Arithmetic Progression

UÀÄuÉÆÃvÀÛgÀ ±ÉæÃrü
Geometric Progression

ªÁåSÉå

Definition

MAzÀÄ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è AiÀiÁªÀÅzÉÃ 
JgÀqÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À 
ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ ¹ÜgÁAPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ

A sequence in which the difference 
between 2 consecutive terms 
is constant

±ÉæÃrüAiÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ MAzÀÄ ¥ÀzÀ
ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ »A¢£À ¥ÀzÀzÀ 
C£ÀÄ¥ÁvÀ ¹ÜgÁAPÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ

A sequence in which the ratio 
between 2 consecutive terms is 
constant

GzÁºÀgÀuÉ
Example

{1,3,5,7,9.....} {2, 4, 8,16 …….}

±ÉæÃrüAiÀÄ 
¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À
General
Expression

{a, a+d, a+2d... a+(n-1)d} 2 3 (n-1){a, ar,ar , ar ,..... ar }

¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀzÀ

General Term
T  =  T +d = a+(n-1)dn n-1

(n-1)T  =  T *r  =  arn n-1

¸ÁªÀiÁ£Àå ªÀåvÁå¸À
/ C£ÀÄ¥ÁvÀ
Common 

 / Difference Ratio

d =  T   -  Tn+1 n

n ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 
S  Sum of n termsn

S   n= {2a+(n-1)d } = {a+ T }n
n

2

n

2
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1.5 PÀæªÀÄAiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ «PÀ®àUÀ¼ÀÄ/Permutations and Combinations

Note: n! = 1*2*3….*n = n*(n-1)!

PÀæªÀÄAiÉÆÃd£É
Permutation

«PÀ®à
Combination

CxÀð
Meaning

ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À PÀæªÀÄ§zÀÞªÁzÀ eÉÆÃqÀuÉ
Arrangement of  things in an 
orderly manner

««zsÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À DAiÉÄÌ
Selection of different objects

ªÁåSÉå   

Definition

‘ ’ ªÀ¸ÀÄÛUÀ½AzÀ ‘ ’ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß n r
KPÀPÁ®PÉÌ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ 
eÉÆÃr¸ÀÄªÀ «zsÀ 

No of ways of arranging ‘n’ things 
taken ‘r’ things at a time

‘ ’ ªÀ¸ÀÄÛUÀ½AzÀ ‘ ’ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À DAiÉÄÌn r

No of combinations of ‘n’ things 
taken ‘r’ things at a time

GzÁºÀgÀuÉ

Example

2,3,4,5 ªÀÄvÀÄÛ 6 CAQUÀ¼À£ÀÄß 
G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ 3 CAQAiÀÄ 
JµÀÄÖ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ

How  many 3 digit numbers can be 
formed using the digits2,3,4,5and 6 
without repetitions

20 d£À ºÁQ DlUÁgÀgÀ°è 10 
d£ÀgÀ vÀAqÀªÀ£ÀÄß JµÀÄÖ «zsÀzÀ°è 
gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ?

How many 10 member hockey
team be formed  from a  list of 
20 player

¸ÀÆvÀæ
Formula

P  = n(n-1)(n-2)…(n-r+1) =n r
n!

(n-r)!
P  = r!* Cn rn r

1.6  ¤d fÃªÀ£ÀzÀ°è UÀtÂvÀ / Maths in Daily Life

1.6.1 100PÉÌ JµÀÄÖ J£ÀÄßªÀÅzÉÃ ±ÉÃPÀqÀ

Percentage is a number expressed as a ratio with reference to 100.

1.6.2 ˉÁ¨sÀ (ºÉZÀÑ¼À)% = )
ªÀÄÆ®¨ÉˉÉAiÀÄ°è£À ºÉZÀÑ¼À

ªÀÄÆ®¨ÉˉÉ
*100(

Profit (Increase) % = )
Increase in Value

Original Value
*100(

1.6.3 ˉÁ¨sÀ/£ÀµÀÖ  Profit/Loss

CP: Cost Price/ C¸À®Ä CxÀªÁ vÀAiÀiÁj¹zÀ ¨ÉˉÉ
SP: Selling Price/ ªÀiÁjzÀ ¨ÉˉÉ
MP: Marked Price/ £ÀªÀÄÆ¢¹zÀ ¨ÉˉÉ

No

Formulae :

1 Profit  Loss = ± (CP-SP)  (- indicates loss) {ˉÁ¨sÀ CxÀªÁ £ÀµÀÖ}OR

2 Profit  Loss % =OR
Profit * 100

CP
OR

Loss * 100
CP

{ˉÁ¨sÀ CxÀªÁ £ÀµÀÖ}
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3 CP =
100 * SP

(100 + Profit%)
OR

100 * SP
(100 - Loss%)

4 SP =
(100 + Profit%) * CP

100
OR

(100 - Loss%) * CP

100

5 Discount (¸ÉÆÃr) % =
Discount * 100

MP

6 SP = 
(100 - Discount%) * MP

100

1.6.4 §rØ ˉÉPÁÌZÁgÀ / Interest calculation :

P = Principal Amount (C¸À®Ä), T = Term (CªÀ¢ü), R = Rate of interest (§rØAiÀÄ zÀgÀ) 

Simple Interest(SI) (¸ÀgÀ¼À §rØ) = P * T * R

100

Compound Interest (CI) (ZÀPÀæ §rØ) =  

1.6.5. PÉ®¸ÀUÁgÀgÀÄ, ¸ÀªÀÄAiÀÄ, PÉ®¸À / Workers, Time and Work :

Formula :
N  * D  * R  * E1 1 1 1

W1

N  * D  * R  * E2 2 2 2
W2

=

N , N  =  No of workers; PÉ®¸ÀªÀiÁqÀÄªÀªÀgÀ ¸ÀASÉå 1 2

D , D  =  Time taken to do work (days, hours..) PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ1 2

R , R  =  Rate of worker OR Rate of Machine, 1 2
           PÉ®¸ÀUÁgÀ£À ªÀÄdÆj / AiÀÄAvÀæzÀ ¨ÉˉÉ (UÀAmÉUÀ¼À°è)

E , E  =   Efficiency of worker OR Efficiency of Machine 1 2
        PÉ®¸ÀUÁgÀ£À/AiÀÄAvÀæzÀ ¸ÁªÀÄxÀåð/±ÀQÛ

 (E  = E  =1 when not specified)1 2

W , W  = Amount of work done or quantum of resources available / ªÀiÁrzÀ PÉ®¸À1 2

WÀl£ÉUÀ¼À ¸ÀASÉå

MlÄÖ ¸ÁzsÀåvÉUÀ¼À ¸ÀASÉå

1.6.6. EvÀgÀ ¸ÀÆvÀæUÀ¼ÀÄ / Other useful formulae :

1.6.6.1. ªÉÃUÀ = ZÀ°¹zÀ zÀÆgÀ
vÀUÀ°zÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ

Speed =
Distance Travelled

Time Taken

J®è ªÀiÁ¥À£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ
ªÀiÁ¥À£ÀUÀ¼À ¸ÀASÉå

1.6.6.2. ¸ÀgÁ¸Àj = Average =
Sum of all readings

Number of readings

1.6.6.3. WÀl£ÉAiÀÄ ¸ÀA¨sÀªÀ¤ÃAiÀÄvÉ = P(E) =

n(E)

n(S)

Number of events

Total number if possibilities
Probability of an event - P(E) = =

R

100
P{(1+ ) 

T 
- 1}
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1.6.6.4. A AiÀÄÄ MAzÀÄ PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä ‘ ’ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ B AiÀÄÄ CzÉÃ m

PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä ‘ ’ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀgÉn

E§âgÀÆ ¸ÉÃj CzÉÃ PÉ®¸À ªÀiÁqÀ®Ä vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄ ¸ÀªÀÄAiÀÄ ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ.
mn

m + n

PÉÆ¼ÀªÉUÀ½AzÀ vÉÆnÖAiÀÄ£ÀÄß vÀÄA©¸À®Ä/SÁ°ªÀiÁqÀ®Ä vÀUÀ®ÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ˉÉQÌ¸À®Ä 
EzÉÃ ¸ÀÆvÀæªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

If A finishes a job in ‘ ’ units of time and if B finishes the same job in ‘ ’ units of time, m n
then both of them together can finish same job in units of time. 

mn
m + n

Same formula applies for calculating time for filling/emptying of tanks using pipes.

1. 6.6.5. C£ÀÄ¥ÁvÀ Ratio

JgÀqÀÄ ªÀiË®åUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀ   
a:b CAzÀgÉ MlÄÖ a+b ¨sÁUÀzÀ°è  
a ªÀÄvÀÄÛ b ¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ CxÀð

The relationship between two values. 
a:b means a parts and b parts out of 
total of  a+b  parts

2:3 is same as 4: 6, 6:9 and means 2x and 3x out of 5x.
2

3

4

6
=

6

9
=

2x

3x
=

1.6.6.6. ¸ÀªÀiÁ£Á£ÀÄ¥ÁvÀ   Proportion a:b :: c:d
a

b

c

d
====

1.6.6.7. ¥Á®ÄUÁjPÉ   Partnership :

¥Á®ÄzÁgÀgÀ°è ˉÁ¨sÁA±À ºÀAZÀ¨ÉÃPÁzÀgÉ CªÀgÀÄUÀ¼ÀÄ vÉÆqÀV¹zÀ ºÀt ªÀÄvÀÄÛ 
vÉÆqÀV¹zÀ CªÀ¢üAiÀÄ£ÀÆß ¥ÀjUÀtÂ¸À¨ÉÃPÀÄ. 

A AiÀÄÄ  ºÀtªÀ£ÀÄß  CªÀ¢üUÉ vÉÆqÀV¹zÀÄÝ B AiÀÄÄ  ºÀtªÀ£ÀÄß  CªÀ¢üUÉ a m b n

vÉÆqÀV¹zÀÝgÉ ˉÁ¨sÁA±ÀªÀ£ÀÄß  C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è ºÀAZÀ¨ÉÃPÀÄ.am:bn

In partnership, for profit sharing, product of amount invested and time invested 

should be taken in to consideration.

If A invests  amount for  period and B invests  amount for  period then a m b n

profit should be shared in the ratio of am:bn
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2. ©ÃdUÀtÂvÀ / Algebra

1 (a+b)(c+d) ac+ad+bc+bd
22 (x+a)*(x+b) x +x(a+b)+ab
3 23 (x+a)(x+b)(x+c) x + (a+b+c)x +(ab+bc+ca)x+abc

2 2 24 (a+b)  a +b +2ab
2 2 25 (a-b)  a +b -2ab

2 26 (a+b)(a-b) a -b
2 2 2 27 (a+b+c)  a +b +c +2ab+2bc+2ca

3 3 38 (a+b)  a +b +3ab(a+b)
3 3 39 (a-b)  a -b -3ab(a-b)

2 2 3 310 (a+b)(a  +b  -ab) a +b
2 2 3 311 (a-b)(a  +b  +ab) a -b

2 2 2 3 3 312 (a+b+c)(a +b  +c -ab-bc-ac) a +b  +c -3abc

2.1  Formulae :

2.2  Find HCF (ªÀÄ.¸Á.C)  and  LCM (®.¸Á.C)
2 3 3 2 4 3 3 4Ex: 6x y ,  8x y ,  12x y ,  10x y  

HCF

2x 2 3 3 2 4 3 3 4   6x y ,  8x y ,  12x y ,  10x y  

x 3 2 2 3 3 2 4     3xy ,  4x y ,   6x y ,    5x y

y 3 2 2 3 4     3y ,    4xy ,    6x y ,    5xy

y 2 2 2 3     3y ,    4xy,     6x y ,    5xy
2 2       3y,     4x,       6x y,     5xy

2x 2 3 3 2 4 3 3 4   6x y ,   8x y ,    12x y ,   10x y  

x 3 2 2 3 3 2 4    3xy ,    4x y ,    6x y ,     5x y

y 3 2 2 3 4    3y ,      4xy ,     6x y ,     5xy

y 2 2 2 3    3y ,      4xy,      6x y ,     5xy

y 2 2    3y,       4x,        6x y   ,   5xy

x 2    3,         4x         6x ,        5xy

2     3,         4           6x          5y

3     3,         2           3x          5y

       1,         2           x            5y

LCM

HCF = 2 2 2x*x*y*y = 2x y LCM =  * (2x*x*y*y) (y*x*2*3*2*x*5y) 
4 4=  *  = 120x y2 22x y 2 260x y

2.3. ±ÉÃµÀ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: Reminder Theorem

¨sÁdå = * +¨sÁdPÀ ¨sÁUÀ®§Þ  ±ÉÃµÀ  

Dividend=  *  + Divisor  Quotient  Reminder

f(x) = * +  g(x)  q(x) r(x)
3 2f(x) = x +4x -6x+2=  + (x-3) 2( x +7x+15)  47

±ÉÃµÀ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ f(x) AiÀÄ£ÀÄß (x+a) ¬ÄAzÀ ¨sÁV¹zÁUÀ ±ÉÃµÀ f(-a) DVgÀÄvÀÛzÉ.
Reminder Theorem: If a Polynomial f(x), is divided by (x+a) then the remainder is f(-a).

C¥ÀªÀvÀð£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: f(-a) = 0 DVzÀÝgÉ (x+a)AiÀÄÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ f(x)£À C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.
Factor Theorem: If f(-a)=0 then (x+a)   is a factor of polynomial f(x)
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«²µÀÖ jÃwAiÀÄ°è UÀÄgÀÄw¹, UÀÄA¥ÁV ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÁzsÀå«gÀÄªÀ ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À CxÀªÁ ¥ÀjªÀiÁtUÀ¼À 
UÀÄA¥À£ÀÄß  J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. UÀtzÀ°ègÀÄªÀ ¥ÀjªÀiÁtUÀ¼À£ÀÄß D UÀtzÀ  J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.UÀt UÀuÁAPÀUÀ¼ÀÄ
A is a collection of well defined objects. The objects which are members of the set are set 
called .elements

JgÀqÀÄ UÀtUÀ¼À°è EgÀÄªÀ JˉÁè UÀuÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß MmÁÖV ̧ ÉÃj¹zÁUÀ ¹UÀÄªÀ UÀtªÀ£ÀÄß ̧ ÀAAiÉÆÃUÀ 
UÀt (   )J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.
The  (    ) of two sets is the set of elements from both the sets.union

JgÀqÀÆ UÀtUÀ¼À°ègÀÄªÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå UÀuÁAPÀUÀ½AzÁzÀ zÉÆgÀPÀÄªÀ UÀtªÀ£ÀÄß  ( )  bÉÃzÀ£À UÀt
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.
The  (   ) of  two sets is defined as a set of all those elements which  are present  intersection
in both the sets.  

A UÀtzÀ°è£À UÀuÁAPÀUÀ¼À ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß  ¬ÄAzÀ UÀÄgÀÄw¸ÀÄvÉÛÃªÉ.n(A)

The number of elements in a set is denoted by n(A).

1 1 1(A    B)    =    A      B

1 1 1(A    B)    =    A      B

n(A    B)  =   n(A)  +  n(B)  - n (A    B)

n(A    B)  =   n(A)  +  n(B)  - n (A    B)

B     C = C      B

B     C = C      B

A     (B    C)  =  (A     B)       C

A     (B    C)  =  (A     B)       C

A     (B    C)  =  (A     B)       (A     C)

A     (B    C)  =  (A     B)       (A     C)

2.4.  ªÀUÀð ¸À«ÄÃPÀgÀt / Quadratic Equation
2ªÀUÀð ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À ax  + bx + c = 0  DVgÀÄvÀÛzÉ EzÀgÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ

2The general format of Quadratic equation is ax  + bx + c = 0 and its roots are:

2-b +    b  - 4ac

2a
&

2-b -     b  - 4ac

2a

B

3

A

C

10 5 6

8 9

1
7

5 9

(A    B)     C = ({1,3,5,7,9,10})     {5,6,7,8,9,10}

= {1,3,5,6,7,8,9,10}

(A    B)    C = ({1,7}    {5,6,7,8,9,10} = {7}

n(A) = 4, n(B)=4, n(C)=6

m ªÀÄvÀÄÛ n UÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ªÀUÀð ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÁzÀgÉ DUÀ
If m and n are roots of a quadratic equation then

2x  – (m+n)x + mn =0  DUÀ

ªÀÄÆ®UÀ¼À ªÉÆvÀÛ    sum of the roots (m+n)  = 

ªÀÄÆ®UÀ¼À UÀÄt®§Þ product of roots(mn)  = 

b
a

c
a

2.5  UÀtUÀ¼ÀÄ / Sets

-



Ganita Sutra

19

3.0 gÉÃSÁUÀtÂvÀ / Geometry

JgÀqÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ bÉÃzÀPÀgÉÃSÉAiÀÄÄ bÉÃ¢¹zÁUÀ GAmÁUÀÄªÀ

1)  ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ eÉÆvÉ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

2) bÉÃzÀPÀ gÉÃSÉAiÀÄ MAzÉÃ ¥Á±ÀéðzÀ°ègÀÄªÀ CAvÀPÉÆÃð£ÀUÀ¼ÀÄ ¥Àj¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

If a transversal line cuts two parallel lines then.
1)  Each pair of alternate angles is equal.
2)  The interior angles on the same side of the transversal are supplementary.

E

BA

G
1 2

4 3
C D

F

H

3.1.1.

AGH = GHD, 

BGH = CHG   

(1 = 3,  2 = 4)

3.1.2.
0AGH + GHC = 180 , 
0BGH + GHD = 180 , 

0 0(1 + 4 = 180 ,  2 + 3 =180 )

Also Note

AGE =  BGH,  EGB = AGH  

CHG =  DHF,  GHD = CHF  

ªÉÄÃ°£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄzÀ «ˉÉÆÃªÀÄ:

JgÀqÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß MAzÀÄ gÉÃSÉAiÀÄÄ bÉÃ¢¹zÁUÀ,

3)  ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ eÉÆvÉ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ

                   CxÀªÁ

4) bÉÃzÀPÀ gÉÃSÉAiÀÄ MAzÉÃ ¥Á±ÀéðzÀ°è£À CAvÀgï PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¥Àj¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁVzÀÝgÉ,

 D JgÀqÀÄ ¸ÀgÀ¼À gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

If a transversal line cuts two straight lines such that
3) Each pair of alternate angles is equal
                               OR
4) The interior angles on the same side of the transversal are supplement
 Then the straight lines are parallel.

3.1 ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ¸ÀgÀ¼À gÉÃSÉ / Parallel Lines

3.2 wæPÉÆÃ£À / Triangles

3.2.1. 0MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ ªÀÄÆgÀÄ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180 . DVzÉ.
0In any triangle sum of the three angles is 180 .

3.2.2. MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ MAzÀÄ ¨ÁºÀÄªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹zÁUÀ GAmÁUÀÄªÀ §»PÉÆÃð£ÀªÀÅ 
CAvÀgÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ.
If one of the sides of a triangle is extended, the exterior angle so formed is equal to sum
of interior opposite angles.
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3.2.1.
0 ABC +  BAC +  ACB = 180

3.2.2.
 ABC +  BAC =   ACD

A 

B C

A 

B C D

3.2.3. : MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ°è ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ ¨ÁºÀÄUÀ½UÉ ¥ÁzÀ – PÉÆÃ£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ
C©üªÀÄÄRªÁVgÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

Base Angle Theorem: The angles opposite to equal sides of a triangle are equal.

3.2.4.  AiÀiÁªÀÅzÉÃ wæPÉÆÃ£ÀzÀ°è ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀUÀ½UÉ  ¥ÁzÀPÉÆÃ£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄzÀ «ˉÉÆÃªÀÄ:
C©üªÀÄÄRªÁVgÀÄªÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

Converse of Base Angle Theorem: The sides opposite to equal angles of a
triangle are equal.

3.2.3.
If PQ=PR then   PRQ=  PQR

P

Q R

3.2.4.
If PQR = PRQ then PQ = PR

P

Q R

3.3 wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄvÉ / Congruency of Triangles

¨Á.PÉÆÃ.¨Á. (¨ÁºÀÄ, PÉÆÃ£À, ¨ÁºÀÄ) ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ: JgÀqÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼À°è MAzÀgÀ JgÀqÀÄ 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ½AzÀ K¥ÀðlÖ PÉÆÃ£ÀªÀÅ E£ÉÆßAzÀPÉÌ ̧ ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ CªÀgÉqÀÄ ̧ ÀªÀð¸ÀªÀÄ.

SAS (Side, Angle, and Side) Postulate: Two triangles are congruent if two sides and 
included angle of one triangle are equal to the corresponding sides and included angle of 
the other triangle. 

¨Á.¨Á.¨Á. (¨ÁºÀÄ, ¨ÁºÀÄ, ¨ÁºÀÄ) ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ: MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ ªÀÄÆgÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

E£ÉÆßAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ ªÀÄÆgÀÄ C£ÀÄgÀÆ¥À ̈ ÁºÀÄUÀ½UÉ  ̧ ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ, D JgÀqÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ.

SSS (Side, Side, Side) Postulate: Two triangles are congruent if the sides of one triangle 
are equal to the corresponding sides of another triangle.
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SAS: AB=PQ& BAC= QPR&AC=PR

SSS: AB=PQ&BC=QR&AC=PR

ASA:  BAC= QPR & AB=PQ 

          & ABC= PQR

A

B C

P

Q R

RHS: AB = DE & AC = DF

A

B C

D

E F

MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ°è ªÀÄÆgÀÄ ±ÀÈAUÀ©AzÀÄUÀ½AzÀ CªÀÅUÀ¼À C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ½UÉ J¼ÉzÀ ®A§ 

gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß  J£ÀÄßªÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß  ¬ÄAzÀ ®A§PÉÃAzÀæ O

¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ.

The point of concurrence of three perpendiculars drawn from the vertices of a triangle to 

their opposite sides is called  and is denoted by Orthocenter  O.

MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ°è ªÀÄÆgÀÄ PÉÆÃ£ÁzsÀðPÀ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ bÉÃ¢¸ÀÄªÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß  CAvÀBPÉÃAzÀæ

J£ÀÄßªÀgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß  ¬ÄAzÀ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. CAvÀBPÉÃAzÀæªÀÅ PÉÃAzÀæªÁVzÀÄÝ, wæ¨sÀÄdzÀ I

ªÀÄÆgÀÄ ̈ ÁºÀÄUÀ¼À£Àß ̧ Àà²ð¸ÀÄªÀ ªÀÈvÀÛªÀÅ CAvÀBªÀÈvÀÛ.

The point of concurrence of three angular bisectors of a triangle is called  and is Incenter

denoted by . The circle with Incenter as the center and which touches the three sides of the I

triangle is called Incircle.

3.4 wæ¨sÀÄdzÀ KQÃ¨sÀªÀ£À gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ / Concurrent Lines of Triangles

¨Á.PÉÆÃ.¨Á. (PÉÆÃ£À, ̈ ÁºÀÄ, PÉÆÃ£À) ̧ ÀéAiÀÄA¹zÀÞ: MAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ 2 PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ 

¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄªÀÅ E£ÉÆßAzÀÄ wæPÉÆÃ£ÀzÀ C£ÀÄgÀÆ¥ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄ«UÉ 

¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ, D JgÀqÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

ASA (Angle, Side, Angle) Postulate: Two triangles are congruent if two angles and common 

side of one triangle are equal to the corresponding angles and common side of another 

triangle.

®A§, «PÀtð, ̈ ÁºÀÄ ̧ ÀéAiÀÄA¹zÀÞ: JgÀqÀÄ ®A§PÉÆÃ£À wæ¨sÀÄdUÀ¼À°è MAzÀgÀ PÀtð ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ 

¨ÁºÀÄ, ªÀÄvÉÆÛAzÀgÀ PÀtð ªÀÄvÀÄÛ C£ÀÄgÀÆ¥ÀªÁzÀ MAzÀÄ ¨ÁºÀÄ«UÉ ¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ, D JgÀqÀÄ 

®A§PÉÆÃ£À wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀð¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

RHS (Right Angle, Hypotenuse, Side) Postulate: Two right angled triangles are congruent if 

the hypotenuse and a side of one triangle are equal to the hypotenuse and the 

corresponding side of the other triangle.
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C

M N

O

A L B

C

BA

I

P

Q S R

U
T
G

O ®A§PÉÃAzÀæ

Orthocenter

®A§ gÉÃSÉUÀ½AzÀ

By Altitudes

I CAvÀBPÉÃAzÀæ
Incenter

PÉÆÃ£ÁzsÀðPÀ gÉÃSÉUÀ½AzÀ

By Angular Bisectors

G UÀÄgÀÄvÀéPÉÃAzÀæ

Centroid

ªÀÄzsÀågÉÃSÉUÀ½AzÀ

By Medians

S ¥ÀjPÉÃAzÀæ
Circumcenter

®A¨ÁzsÀð gÉÃSÉUÀ½AzÀ

By Perpendicular Bisectors

wæ¨sÀÄdzÀ ªÀÄÆgÀÄ ªÀÄzsÀågÉÃSÉUÀ¼ÀÄ KQÃ¨sÀ«¸ÀÄªÀ ©AzÀÄªÉÃ  EzÀ£ÀÄß  ¬ÄAzÀ UÀÄgÀÄvÀéPÉÃAzÀæ G

¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. UÀÄgÀÄvÀéPÉÃAzÀæªÀÅ ¥ÀæwÃ ªÀÄzsÀågÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ±ÀÈAUÀ©AzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C©üªÀÄÄR ̈ ÁºÀÄUÀ½UÉ 

¸ÀA§A¢ü¹zÀAvÉ 2:1 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°è «¨sÁV¸ÀÄvÀÛzÉ ºÁUÀÆ wæPÉÆÃ£ÀzÀ M¼ÀUÉÃ EgÀÄvÀÛzÉ.

The point of concurrence of the three medians of a triangle is called and is  Centroid 
denoted by  The centroid divides the median in the ratio of 2:1 with respect to the vertex G
and opposite side and always lies inside triangle.

wæ¨sÀÄdzÀ ̈ ÁºÀÄUÀ¼À ®A¨ÁzsÀðgÉÃSÉUÀ¼ÀÄ KQÃ¨sÀ«¸ÀÄªÀ ©AzÀÄªÉÃ F ©AzÀÄªÀ£ÀÄß  ¥ÀjPÉÃAzÀæ. S

CxÀªÁ  ¤AzÀ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. wæPÉÆÃ£ÀzÀ ªÀÄÆgÀÄ ±ÀÈAUÀ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀ  C

ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß D wæPÉÆÃ£ÀzÀ  J£ÀÄßªÀgÀÄ. ¥ÀjªÀÈvÀÛ

The point of concurrence of three perpendicular bisectors of sides of a triangle is called 
Sircumcenter S/C.and is denoted by  A circle which passes through all the vertices of a 
triangle is called  of the triangle.Circumcircle

A B

C

S
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3.5 §ºÀÄ¨sÀÄeÁPÀÈwUÀ¼ÀÄ / Polygons 

n 2n-4 ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ¼Àî §ºÀÄ¨sÀÄeÁPÀÈwAiÀÄ M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ ( ) ®A§PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

In a polygon of  sides, the sum of the interior angles is equal to ( ) right angles.n 2n-4

Sum of interior angles in:

G

F

E

D
A

B C

ºÉ¸ÀgÀÄ
Name

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ
No of sides

M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ
Sum of angles

¥ÀAZÀ¨sÀÄd

Pentagon

µÀlÄãd

Hexagon

CµÀÖ¨sÀÄd

Octagon

Triangle

wæ¨sÀÄd
3

ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

Quadrilateral
4

5

6

8

o o(2 * 3 - 4) = 2 * 90  = 180

o o(2 * 4 - 4) = 4 * 90  = 360

o o
(2 * 5 - 4) = 6 * 90  = 540

o o(2 * 6 - 4) = 8 * 90  = 720

o o(2 * 8 - 4) = 12 * 90  = 1080

KQÃ¨sÀªÀ£À gÉÃSÉUÀ¼À ºÉ¸ÀgÀÄ
Name of Concurrent Line

KQÃ¨sÀªÀ£À ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ
Point of concurrence

©AzÀÄ«£À ºÉ¸ÀgÀÄ
Name of point

®A§ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ
Altitudes

PÉÆÃ£ÁzsÀðPÀ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ
Angular bisector

ªÀÄzsÀågÉÃSÉUÀ¼ÀÄ
Medians

®A¨ÁzsÀðgÉÃSÉUÀ¼ÀÄ
Perpendicular bisectors

O

I

G

S/C

®A§PÉÃAzÀæ
Orthocenter

CAvÀBPÉÃAzÀæ
Incenter

UÀÄgÀÄvÀéPÉÃAzÀæ
Centroid

¥ÀjPÉÃAzÀæ
Sircumcenter

M¼ÀPÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ
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3.6. §ºÀÄ¨sÀÄeÁPÀÈwUÀ¼ÀÄ / Polygons

«zsÀ
Type

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd
Parallelogram

vÁæ¦då
Trapezium

avÀæ
Figure

®PÀët

Basic Property 

JgÀqÀÆ dvÉ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ.

Both pairs of opposite sides 
are parallel.

PÉÃªÀ® MAzÀÄ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ.

Only one pair of opposite sides 
are parallel.

¨ÁºÀÄUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Sides

JgÀqÀÆ dvÉ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ.

Both pairs of opposite sides are 
parallel AND are equal.

MAzÀÄ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ.

A pair of opposite sides 
are parallel.

PÉÆÃ£ÀUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About  Angles

1. C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ

2. AiÀiÁªÀÅzÉÃ 2 C£ÀÄPÀæªÀÄ
0  PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180 .

1. Opposite angles are equal.
2. Sum of any two consecutive 

0    angles is 180 .

1. C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

2. AiÀiÁªÀÅzÉÃ 2 C£ÀÄPÀæªÀÄ 
0   PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180 .

1. Opposite angles are equal.
2. Sum of any two consecutive 

0    angles is 180 .

PÀtðUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Diagonals

PÀtðUÀ¼ÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß 

JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁV 

«¨sÁV¸ÀÄvÀÛªÉ ªÀÄvÀÄÛ

¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

Diagonals divide the parallelogram 
in to two congruent triangles AND
bisect each other.
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«zsÀ
Type

¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ vÁæ¦då
Isosceles Trapezium

DAiÀÄvÀ
Rectangle

avÀæ
Figure

®PÀët

Basic Property 

MAzÀÄ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ 

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ & ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÀ®èzÀ

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

One pair of opposite sides are 
parallel AND non parallel sides 
are equal

JgÀqÀÆ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ 

JˉÁè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ®A§ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ

Both pairs of opposite sides 
are parallel AND all angles 
are right angle

¨ÁºÀÄUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Sides

ªÉÄÃˉÉ w½¹zÀAvÉ

As stated above

ªÉÄÃˉÉ w½¹zÀAvÉ

As stated above 

C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ.

Both pairs of opposite sides are 
parallel AND equal

PÉÆÃ£ÀUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About  Angles

1) ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÀ®èzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À 

CAvÀå ©AzÀÄUÀ¼À°è 

C£ÀÄPÀæªÀÄªÁVgÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

¥Àj¥ÀÇtð.

2) ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À CAvÀå 

©AzÀÄUÀ¼À°è C£ÀÄPÀæªÀÄªÁVgÀÄªÀ 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

1) Pairs of consecutive angles at
 the end points of the two non 
parallel sides are supplementary
 2) Pairs of consecutive angles 
at the end points of two parallel 
sides are equal.

JˉÁè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ ®A§ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

All angles are equal 
AND are right angles

PÀtðUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Diagonals

PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

Diagonals are equal

PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 

¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

Diagonals are equal AND
bisect each other
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«zsÀ
Type

ªÀeÁæPÀÈw
Rhombus

ZËPÀ
Square

avÀæ
Figure

®PÀët

Basic Property 

JˉÁè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 

JgÀqÀÆ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ

All sides are equal AND both 
pairs of opposite sides parallel

JˉÁè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ JˉÁè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 

®A§PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ

All sides are equal AND
all angles are right angles

¨ÁºÀÄUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Sides

ªÉÄÃˉÉ w½¹zÀAvÉ

As stated above

JˉÁè ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ ªÀÄvÀÄÛ

JgÀqÀÆ eÉÆvÉ C©üªÀÄÄR 

¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ.

All sides are equal AND 
opposite sides are parallel

PÉÆÃ£ÀUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About  Angles

1) C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

2) AiÀiÁªÀÅzÉÃ 2 C£ÀÄPÀæªÀÄ
0   PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180

1. Oppopsite angles are  equal.
2. Sum of any two consecutive 

0    angles = 180

JˉÁè PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ 

ªÀÄvÀÄÛ ®A§PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ.  

All angles are  equal 
AND right angles

PÀtðUÀ¼À PÀÄjvÀÄ

About Diagonals

PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ 

ªÀÄvÀÄÛ ®A§ªÁVgÀÄvÀÛªÉ

Diagonals bisect each other.
AND are perpendicular to 
each other.

PÀtðUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 

¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ®A§ªÁV 

C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.

Diagonals are equal, 
bisect each other AND 
are perpendicular to 
each other.
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3.7.3.   Area of ABCD  =  Area of ABEF

F D E C
P Q

R A B S

3.7.4.   DE  BC and DE =      BC
1

2

A

B C

D E

3.7.1. ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ°è PÀtðUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ C¢üð¸ÀÄvÀÛªÉ.
          The diagonals of a parallelogram bisect each other.

3.7. ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄUÀ¼ÀÄ Theorems 

3.7.2. PÀtðªÀÅ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ wæPÉÆÃ£ÀUÀ¼ÁV «¨sÁV¸ÀÄvÀÛzÉ.
          Each diagonal divides a parallelogram in to two congruent triangles.

3.7.1.     AO = OC and BO = OD

O

3.7.2.        ABC      ACD

3.7.3. MAzÀÄ ¥ÁzÀzÀ ªÉÄÃˉÉ, MAzÉÃ eÉÆvÉ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ 

     ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdUÀ¼ÀÄ «¹ÛÃtðzÀ°è ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅªÀÅ.

          Parallelograms standing on the same base and between same parallel lines 
          have equal areas.

3.7.4. wæ¨sÀÄdzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼À ªÀÄzsÀå ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄzsÀå©AzÀÄ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: 

       ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ gÉÃSÁRAqÀªÀÅ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¨ÁºÀÄ«UÉ ¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ

 .     CzÀgÀ CzsÀðzÀ¶ÖgÀÄªÀÅzÀÄ

          Mid-Point Theorem: The line joining the mid points of any two sides of a triangle 
          is parallel to third side and is equal to half the third side.

 

A

B

C

D

A

B

C

D
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C

D

BA

O

3.8.3.    ACB =  ADB 3.8.4.  PC * PD = PA * PB

C

A

D

B
O

P

3.8.1. MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ¢AzÀ eÁåPÉÌ J¼ÉzÀ ®A§ªÀÅ eÁåªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ.

3.8.1. In a circle, the perpendicular from the center to the chord bisects the chord.

3.8.2.  MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è MAzÀÄ PÀA¸ÀªÀÅ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæzÀ°è CAvÀ¸ÀÜPÉÆÃ£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ:

K¥Àðr¸ÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀªÀÅ, CzÉÃ PÀA¸ÀªÀÅ ªÀÈvÀÛzÀ G½zÀ ¨sÁUÀzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©AzÀÄ«£À°è 

K¥Àðr¸ÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀzÀ JgÀqÀgÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ.

3.8.2.  In any circle, the angle subtended by an arc at  Inscribed Angle Theorem:
the center of the circle is double the angle subtended by the same arc at any point 
on the remaining part of the circle.

3.8.1. MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ¢AzÀ eÁåPÉÌ J¼ÉzÀ ®A§ªÀÅ eÁåªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ.

3.8.1. In a circle, the perpendicular from the center to the chord bisects the chord.

3.8.1.  AB = BQ

A

B

QO

3.8.2.  AOB = 2  APB

P

A B

O

3.8.3. MAzÉÃ ªÀÈvÀÛ RAqÀzÀ°è£À CAvÀ¸ÀÜ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ.

3.8.3. Inscribed angles in the same segment of a circle are equal.

3.8.4. MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è JgÀqÀÄ eÁåUÀ¼ÀÄ DAvÀjPÀªÁV CxÀªÁ ¨ÁºÀåªÁV bÉÃ¢¹zÁUÀ, 

CªÀÅUÀ¼À ¨sÁUÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

3.8.4. If two chords of a circle intersect internally or externally then the product of 
the lengths of their segments are equal.

3.8. ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ Circles
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3.8.5.  MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀPÉÆÃ£À ¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ. 

     0 (CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 180 ). 

3.8.5. 0 Opposite angles of a cyclic quadrilateral are supplementary (i.e. their sum is 180 ).

O3.8.5.  BAD  +  BCD  =  180  AND
O          ABC  +  ADC  =  180

A

D
B

C

O

A

C

D

B

O

3.8.6.     =  AOB COD

3.8.6. ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ eÁåUÀ¼ÀÄ(PÀA¸ÀUÀ¼ÀÄ) PÉÃAzÀæzÀ°è ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß K¥Àðr¸ÀÄvÀÛªÉ.

3.8.6.  Equal chords of a circle subtend equal angles at the center.
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3.9. «¹ÛÃtðzÀ ¸ÀÆvÀæUÀ¼ÀÄ / Formulae for Areas

Triangle b

a

c
h

1

2
*ah

1

2
*base  * height

s(s - a) (s-b) (s-c)

OR

Where S =
1

2
(a+b+c) =     (Sum of sides)

1

2

Quadrilateral
h1

d

h2

1

2
*d * (h1 + h2)

1

2
*diagnoal *(sum of altitudes on diagonal)

Parallelogram

h

a

a * h

 (base * height)

Trapezium
h

b

a
Height*(sum of parallel sides)

* h(a+b)
1

2

1

2

Rectangle

a

b
a * b

Product of sides 

2a * a  =  a

  Square of sides

Square

Rhombus

a

a

a
b

1

2 * Product of diagonals

1

2
* ab

wæPÉÆÃ£À

ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀ
ZÀvÀÄ¨sÀÄðd

vÁæ¦då

DAiÀÄvÀ

ªÀUÀð

ªÀeÁæPÀÈw
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3.10. WÀ£À ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À ªÉÄÃ°£À ¸ÀÆvÀæUÀ¼ÀÄ / Formulae for solid figures

ºÉ¸ÀgÀÄ
Name

avÀæ
Figure

¥Á±Àéð/ªÀPÀæ 
ªÉÄÃˉÉäöÊ «¹ÛÃtð

Lateral / Curved
Surface Area

¥ÀÆtð 
ªÉÄÃˉÉäöÊ «¹ÛÃtð
Total Surface

Area

WÀ£À¥sÀ®
Volume

DAiÀÄvÀ WÀ£À
Cuboid

h
b

I

2h (l+b) 2 (lh+lb+bh) lbh

WÀ£À
Cube

24a 26a 3a

a

a
a

£ÉÃgÀ ¥ÀlÖPÀ
Right Prism

¥ÁzÀzÀ 
¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ * JvÀÛgÀ

Perimeter of 
Base * Height

¥Á±Àéð ªÉÄÃˉÉäöÊ 
«¹ÛÃtð +
2(¥ÁzÀzÀ «¹ÛÃtð)
Lateral Surface 
Area +2 
(Area of Base)

¥ÁzÀzÀ 
«¹ÛÃtð*JvÀÛgÀ

Area of 
Base* Height

Right 
Circular 
Cylinder

2rh 2r (r+h) 2r  h

r
h

£ÉÃgÀ 
UÉÆÃ¥ÀÄgÀ

Right 
Pyramid

¥ÁzÀzÀ 
¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ *
NgÉ JvÀÛgÀ

1
2

Perimeter 
of Base *

Slant Height

1
2

¥Á±Àéð ªÉÄÃˉÉäöÊ 
«¹ÛÃtð+

¥ÁzÀzÀ «¹ÛÃtð

Lateral 
Surface Area+ 
Area of Base

¥ÁzÀzÀ 
«¹ÛÃtð*JvÀÛgÀ

1
3

Area of 
Base*Height

1
3

£ÉÃgÀ ±ÀAPÀÄ
Right 

Circular 
Cone

h

r

l rl r(l+r) 2r h
1
3
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ºÉ¸ÀgÀÄ
Name

avÀæ
Figure

¥Á±Àéð/ªÀPÀæ 
ªÉÄÃˉÉäöÊ «¹ÛÃtð

Lateral / Curved
Surface Area

¥ÀÆtð
ªÉÄÃˉÉäöÊ «¹ÛÃtð
Total Surface

Area

WÀ£À¥sÀ®
Volume

WÀ£À UÉÆÃ¼À
Solid

Sphere

24r 24r 3r4
3r

r

r
WÀ£À 

CzsÀðUÉÆÃ¼À
Solid 

Hemisphere

22r 23r 3r2
3

3.11. ¤zÉÃð±ÁAPÀ eÁå«Äw / Co-ordinate Geometry

zÀÆgÀzÀ ¸ÀÆvÀæ

Distance Formula 

PQ = 2 2{(x -x ) + (y -y ) }2 1 2 1

Y

D

C
C

O

R

Q(x y )2 2

X
A B

Y

P(xy)

O C Q D
X

R

E

B(x ,y )2 2

m2A(x y )1 1

m1

¨sÁUÀ ¥ÀæªÀiÁt ¸ÀÆvÀæ

Section Formula 

P(x,y) = 
m x  + m x1 2 2 1

m + m1 2

,
m y  + m y1 2 2 1

m + m1 2
}}

P(x y )1 1
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4.0. wæPÉÆÃ£À«ÄwAiÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ / Trigonometric Ratios

Name Ratio In Figure

sin θ

Y

Hypotenuse

θ

X

P
Adiacent Side

O
pp

os
it

e 
S

id
e«PÀtð

¥Á±Àéð¨ÁºÀÄ
C
©
üª
ÀÄÄ
R

 ¨
Áº

ÀÄ

C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄ

Opposite Side

Hypotenuse

PÀtð

PX

YX

cos θ ¥Á±Àéð¨ÁºÀÄ

Adjacent Side

Hypotenuse

PÀtð

YP

YX

tan θ

Opposite Side

Adjacent Side

PX

PY

C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄ
¥Á±Àéð¨ÁºÀÄ

cosec θ

Hypotenuse

Opposite Side

YX

PXC©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄ
PÀtð

sec θ

Hypotenuse

YX

YP

PÀtð
¥Á±Àéð¨ÁºÀÄ

Adjacent Side

cot θ

Hypotenuse

PY

PX

¥Á±Àéð¨ÁºÀÄ

C©üªÀÄÄR ¨ÁºÀÄ

Opposite Side

Note :
Cosec, sec, cot C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼ÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV  sin, cos and tan C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ªÀÅöåvÀÌçªÀÄªÁVªÉ

Cosec, sec, cot ratios are reciprocals of sin, cos and tan functions respectively.
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«±ÉÃµÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ¨ÉˉÉ / Values for Special Angles :

Angle

Ratio
O

0
O

30
O45 O60 O90

(/6) (/4) (/3) (/2)

Sin θ

Cos θ

Tan θ

Cosec θ

Sec θ

Cot θ

0

1

0

Not Defined

1

Not Difined

1
2

1
2

3

2 1

0
1
2

3

2

1
2

Not Defined

Not Defined

0

1

1

1 3

3

2

2

2

2
2
3

3

1

3

1

2
3

1.   sin θ*cosec θ  = 1

2.   cos θ *sec θ  = 1

3.   tan θ *cot θ  = 1
24.   sin  θ + cos2 θ = 1

25.   sec  θ - tan2 θ   = 1
26.   cosec  θ - cot2 θ = 1

7.   sin (A+B) = sinAcosB + cosAsinB

8.   cos (A+B) = cosAcosB - sinAsinB

Useful Formulae :

C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀA§AzsÀ / Relation between various ratios

sinθ cos θ tan θ cot θ sec θ cosec θ

=sinθ

=cosθ

=tanθ

=cotθ

=secθ

=cosecθ

sinθ

cosθ

tanθ

cotθ

secθ

cosecθ

21-cos θ
tanθ

21+tan θ

1

1

1

1

1

1

11

1

cotθ

secθ

cosθ

secθ cosecθ

cosecθ

cosecθ

cosθ

cosθ

21-cos θ

21-cos θsinθ

21-sin θ

21-sin θ

21-sin θ

sinθ
21-sin θ

1
sinθ

21-cos θ

21+tan θ

21+tan θ

1
tanθ

21+tan θ

tanθ

21+cot θ

21+cot θ

1
cotθ

21+cot θ

cotθ

21+cot θ

2sec θ-1

secθ

2sec θ-1

2sec θ-1

2sec θ-1

2cosec θ-1

2cosec θ-1

2cosec θ-1

2cosec θ-1



Ganita Sutra

35

UÀtÂvÀPÉÌ ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ PÉÆqÀÄUÉ

UÀtÂvÀPÉÌ ¨sÁgÀwÃAiÀÄ UÀtÂvÀdÕgÀ PÉÆqÀÄUÉ ¸ÉÆ£ÉßAiÉÄAzÀÄ J®èjUÀÆ w½zÀ «µÀAiÀÄªÉÃ DVgÀÄvÀÛzÉ. 
¸ÉÆ£Éß JAzÀgÉ K£ÀÆ E®è J£ÀÄßªÀÅzÉÃ? CxÀªÁ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwUÉ DzsÁgÀªÁVgÀÄªÀ ¸ÀASÉå 0 ?. 
0 - EzÀ£ÀÄß AiÀiÁªÁUÀ AiÀiÁgÀÄ PÀAqÀÄ»rzÀgÀÄ? EzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rzÀªÀ£ÀÄ Qæ. ±À  4 gÀ°è fÃ«¹zÀÝ 
UÀtÂvÀdÕ DAiÀÄð¨sÀl J£ÀÄßªÀ vÀ¥ÀÄà C©ü¥ÁæAiÀÄ«zÉ. EzÀÄ ºËzÉÃ? §¤ß vÀQð¸ÉÆÃt.  

PÀÈµÀÚ AiÀÄdÄªÉÃðzÀ (4.4.11.12) zÀ°è£À F ±ÉÆèÃPÀ UÀªÀÄ¤¹:

EªÀiÁ ªÉÄÃ CUÀß EµÀÖPÀ zsÉÃ£ÀªÀB ¸ÀAvÀÄ  ZÀ  ZÀ  ZÀ  ZÀ CAiÀÄÄvÀA ZÀKPÀ zÀ±À ±ÀvÀA ¸ÀºÀ¸ÀæA
¤AiÀÄÄvÀA ZÀ ¥ÀæAiÀÄÄvÀA ZÀ C§ÄðzÀA ZÀ £Àå§ÄðzÀA ZÀ ¸ÀªÀÄÄzBÀæ  ZÀ ªÀÄzsÀåA ZÀ CAvBÀ  ZÀ 
¥ÀgÁzsÀðB ZÀ EªÀiÁ ªÉÄÃ CUÀß EµÀÖPÀ zsÉÃ£ÀªÀB...

1 2 3 12«ªÀgÀuÉ: =1, =10=10 , =100=10 , =1000=10  DVzÀÄÝ »ÃUÉ =10   KPÀ zÀ±À ±ÀvÀ ¸ÀºÀ¸Àæ ¥ÀgÁzsÀð
JAzÀÄ DVgÀÄvÀÛzÉ. AiÀÄdÄªÉÃðzÀzÀ PÁ® Qæ. ¥ÀÆ. 12 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ DUÀˉÉÃ 
¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ PÀ®à£É E®è¢zÀÝ°è »ÃUÉ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¸À®Ä DUÀÄwÛgÀ°®è. C®èªÉÃ? 
vÀzÀ£ÀAvÀgÀ PÁ®zÀ°è gÀavÀªÁzÀ §æºÁäAqÀ ¥ÀÄgÁtzÀ°è£À F ±ÉÆèÃPÀ UÀªÀÄ¤¹:

KPÀA   ZÉÊªÀ  CAiÀÄÄvÀA vÀxÁ|zÀ±À ±ÀvÀA ¸ÀºÀ¸ÀæA
ZÀ ¤AiÀÄÄvÀA ZÉÊªÀ  C§ÄðzÀA KªÀZÀ || ®PÀëA PÉÆÃnB

1 2 «ªÀgÀuÉ: 10gÀ UÀÄtPÀªÀÅ F jÃwAiÀÄzÁVzÉ:- =1, =10 , =100=10KPÀA zÀ±À ±ÀvÀA
3 5 7=1000=10 , =100000=10 , =10000000=10  JAzÀÄ PÀæªÀÄªÁV¸ÀºÀ¸ÀæA ®PÀëA PÉÆÃnB

PÀgÉ¹PÉÆ¼Àî®àqÀÄvÀÛzÉ. 10gÀ WÁvÀzÀ F ¸ÀAQë¥ÀÛ ºÉ¸ÀgÀÄUÀ¼ÀÄ FV£À JtÂPÉAiÀÄ ºÉ¸Àj£ÀAvÉAiÉÄÃ
EzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ E°è UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. ªÀÄÄA¢£À ±ÉÆèÃPÀ UÀªÀÄ¤¹:

ªÀÈAzÀB RªÉÇÃð ¤RªÀðB ZÀ ±ÀAR¥ÀzËä ZÀ ¸ÁUÀgÀB |
CAvÀåA ªÀÄzsÀåA ¥ÀgÁzsÀðA ZÀ zÀ±ÀªÀÈzsÁå AiÀÄxÁ GvÀÛgÀA || 

17«ªÀgÀuÉ: 10 gÀ ªÀÄÄA¢£À WÁvÀUÀ½UÉ ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉ ºÉ¸ÀgÀ£ÀÄß ¤Ãr 10  PÉÌ ¥ÀgÁzsÀð JAzÀÄ
ºÉ¸ÀgÀÄ ¤ÃrgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ªÉÄÃ°£À ±ÉÆèÃPÀzÀ°è £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. »A¢£À ¸ÀASÉåUÉ 10 jAzÀ 
UÀÄtÂ¹zÀgÉ ªÀÄÄA¢£À ¸ÀASÉå zÉÆgÀPÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÆß  J£ÀÄßªÀ zÀ±ÀªÀÈzsÁå AiÀÄxÁ GvÀÛgÀA
ªÀÄÆ®PÀ w½¸ÀˉÁVzÉ. EzÉÃ  zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ ̧ ÀÆvÀæ C®èªÉÃ?

E£ÀÄß gÁªÀiÁAiÀÄtzÀvÀÛ wgÀÄUÀÄªÁ. AiÀÄÄzÀÞPÁAqÀzÀ°è£À PÉ¼ÀV£À ±ÉÆèÃPÀ (¸ÀASÉå 33) UÀªÀÄ¤¹:
gÁªÀÄ gÁªÀtgÀ £ÀqÀÄ«£À AiÀÄÄzÀÞzÀ°è JµÀÄÖ ªÁ£ÀgÀgÀÄ EzÀÝgÀÄ JAzÀÄ E°è w½¸ÀˉÁVzÉ.

±ÀvÀA   ªÀiÁºÀÄªÀÄð¤ÃµÀtB || 1 || ±ÀvÀ̧ ÀºÀ¸ÁæuÁA PÉÆÃn
7«ªÀgÀuÉ:   JAzÀgÉ =  x  x  = 10  JAzÀÄ ˉÉPÀÌºÁPÀˉÁVzÉ. PÉÆÃn 100 100 1000

E£ÀÆß ªÀÄÄAzÀÄªÀjzÀÄ

±ÀvÀA   EvÀå©ü¢üÃAiÀÄvÉÃ || 2 ||PÉÆÃn¸ÀºÀ¸ÁæuÁA ±ÀAR

«ªÀgÀuÉ: ±ÀAR JAzÀgÉ =  x  x  JAzÀÄ ºÉ¸ÀjqÀˉÁVzÉ. ±ÀAR JAzÀgÉ 1 gÀ 100 10000000 1000
ªÀÄÄAzÉ JµÀÄÖ ̧ ÉÆ£ÉßUÀ½ªÉ JAzÀÄ ¤ÃªÉÃ ̄ ÉPÀÌ ºÁQ.
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10 14gÁªÀiÁAiÀÄtzÀ AiÀÄÄzÀÞPÁAqÀzÀ CAwªÀÄ ±ÉÆèÃPÀzÀ°è ªÁ£ÀgÀ ¸ÉÊ£ÀåzÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ 10  + 10
20 44 54 62 69 + 10  + 10  + 10  + 10  + 10 JAzÀÄ ̄ ÉPÀÌºÁPÀˉÁVzÉ.  

§æºÁäAqÀ ¥ÀÄgÁtzÀ°è £ÀªÀÄÆ¢¹zÀ ±ÀARªÀÇ ªÀÄvÀÄÛ gÁªÀiÁAiÀÄtzÀ°è ºÉ¸Àj¹gÀÄªÀ ±ÀARªÀÇ

MAzÉÃ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß w½¸ÀÄvÀÛzÉ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ E°è «±ÉÃµÀªÁV UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÀÄ. 

gÁªÀiÁAiÀÄtzÀ PÁ® Qæ.¥ÀÆ 7, 8 gÀ D¸ÀÄ¥Á¸ÀÄ JAzÀÄ ºÉaÑ£À EwºÁ¸ÀPÁgÀgÀÄ  ̈ sÁ«¹gÀÄvÁÛgÉ. 

E°è ªÉÄÃˉÉ w½¹zÀµÀÄÖ zÉÆqÀØ ¸ÀASÉåAiÀÄ PÀ¦UÀ¼ÀÄ EzÀÝªÉÇÃ CxÀªÁ E®èªÉÇÃ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ

ªÀÄÄRåªÀ®è. DUÀˉÉÃ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ §¼ÀPÉ ¥ÀæZÀ°vÀzÀ°èvÀÄÛ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ªÀÄÄRåªÁUÀÄvÀÛzÉ.

¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ PÀ®à£É E®èzÉ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞw ¸ÁzsÀå«®èzÉÃ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ D«µÁÌgÀªÀÇ 

DAiÀÄð¨sÀl¤VAvÀ ªÉÆzÀˉÉÃ DVvÀÄÛ JAzÀÄ vÀQð¸À§ºÀÄzÀÄ. ±ÀÆ£Àå JA§ ¸ÀA¸ÀÌøvÀ ¥ÀzÀzÀ 

vÀzÀãªÀªÉÃ ̧ ÉÆ£Éß.

±ÀAR DzÀ ªÉÄˉÉ ªÀÄÄA¢£À zÉÆqÀØ ¸ÀASÉå? 

§¸ÀªÀ ¨sÀÆ¥Á® (Qæ ±À. 1700)£À PÀÈw ²ªÀvÀvÀégÀvÁßPÀgÀzÀ°è£À ±ÉÆèÃPÀ:

R ªÉÇåÃªÀÄ RvÀæAiÀÄ R ¸ÁUÀgÀ µÀlÌ£ÁUÀ

ªÉÇåÃªÀiÁµÀÖ±ÀÆ£Àå AiÀÄªÀÄgÀÆ¥À £ÀUÁµÀÖZÀAzÁæB|

§æºÁäAqÀ ¸ÀA¥ÀÅl ¥Àj¨sÀæªÀÄuÉÃ ¸ÀªÀÄAvÁvï

C¨sÀåAvÀgÉÃ ¢£ÀPÀgÀ¸Àå PÀgÀ ¥ÀæZÁgÀB ||

«ªÀgÀuÉ: ¸ÀÆAiÀÄð¤AzÀ ºÉÆgÀ¸ÀÆ¸ÀÄªÀ QgÀtUÀ¼À ¸ÀASÉå JµÀÄÖ? ˉÉPÀÌ ºÁPÀ®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ? 

DzÀgÀÆ FvÀ£À ¥ÀæPÁgÀ ̧ ÀÆAiÀÄð£À QgÀtUÀ¼À ̧ ÀASÉå: 871,20,80,864,0000000 (871,20,80,864 

PÉÆÃnUÀ¼ÀÄ). F ̧ ÀASÉå ̧ ÀÄ¼ÁîVgÀ§ºÀÄzÀÄ. CzÀgÉ E°è UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÁzÀ ªÀÄÄRå «µÀAiÀÄ JAzÀgÉ 

¸ÉÆ£Éß PÀAqÀÄ »rzÀ ̈ sÁgÀwÃAiÀÄgÀÄ zÉÆqÀØ zÉÆqÀØ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß JtÂ¸À®Ä, H»¸À®Ä ºÉzÀgÀ°®è. 

ºÁUÁzÀgÉ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß J°èAiÀÄªÀgÉUÉ ̄ ÉPÀÌºÁPÀ§ºÀÄzÀÄ? EzÀPÉÌ CAvÀå E®è. 

§¤ß AiÀÄdÄªÉÃðzÀzÀ F ªÀÄAvÀæ ¤ªÀÄUÁV:

¥ÀÇtðªÀÄzÀB ¥ÀÇtð«ÄzÀA  ¥ÀÇuÁðvï ¥ÀÇtðªÀÄÄzÀZÀåvÉÃ|

¥ÀÇtð¸Àå ¥ÀÇtðªÀiÁzÁAiÀÄ ¥ÀÇtðªÉÄÃªÁªÀ²µÀåvÉÃ||

C£ÀAvÀ¢AzÀ (∞) C£ÀAvÀ ºÀÄlÄÖvÀÛzÉ. C£ÀAvÀ¢AzÀ C£ÀAvÀªÀ£ÀÄß PÀ¼ÉzÀgÉ C£ÀAvÀªÉÃ G½AiÀÄÄvÀÛzÉ.

(∞-∞=∞). 

¥ÀÆtð JAzÀgÉ ¸ÉÆ£Éß JAzÀÆ DUÀÄªÀÅzÀjAzÀ (0+0=0), (0-0)=0 JAzÀÆ vÀQð¸À§ºÀÄzÀÄ. 

J£ÉÃ EgÀ°. 

CªÉÄÃjPÀzÀ ¥ÁæzsÁå¥ÀPÀ ZÁˉïìð ̧ ÉÊ¥sï vÀ£Àß ¥ÀÄ¸ÀÛPÀ 'Zero : The biography of a dangerous idea' 

zÀ°è »ÃUÉ «±ÉèÃ¶¸ÀÄvÁÛ£É:

“Greeks could not do this neat little mathematical trick. They did not believe in zero. The 
terms of the infinite series seemed to get smaller and smaller without particular end in sight. 
As a result they could not handle infinite. They pondered the concept of void but rejected 
zero as a number. They refused infinity. This is the biggest failure in the Greek mathematics 
and is the only thing that kept them from discovering calculus”.
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¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ F D«µÁÌgÀUÀ¼ÀÄ CgÀ§gÀ ªÀÄÆ®PÀ AiÀÄÄgÉÆÃ¥ï vÀ®Ä¦vÀÄ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ EwºÁ¸À 
§®èªÀgÀ C©ü¥ÁæAiÀÄ.

¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ PÉÆqÀÄUÉ §jÃ ̧ ÉÆ£Éß ªÀÄvÀÄÛ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞw ªÀiÁvÀæªÀ®è C£ÀAvÀªÀÇ PÀÆqÀ DVzÉ.
EµÉÖÃ£Á ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀ PÉÆqÀÄUÉ JAzÀÄ J¤¹zÀÝgÉ ¨sËzsÁAiÀÄ£ÀgÀ (Q.æ ¥ÀÇ. 8 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À) 
¸ÀÄ®é ̧ ÀÆvÀæzÀ°è£À  »ÃVzÉ.‘¨sÀÄd PÉÆÃn PÀtð £ÁåAiÀÄ’

¢ÃWÀðZÀvÀÄgÀ±Àæ¸Áåvï CPÀëuÁå gÀdÄÓB ¥Á±ÀéðªÀiÁ¤Ã wAiÀÄðAUÁ¤Ã ZÀ AiÀÄvï
¥ÀÈvÀUÀÆãvÉÃ PÀÄgÀÄvBÀ  vÀªÀÄÄ¨sÀAiÀÄA PÀgÉÆÃw| (¸ÀÄ®é ¸ÀÆvÀæ. 1.48) 
±ÉÆèÃPÀzÀ CxÀð: DAiÀÄvÀzÀ PÀtðzÀ ªÀUÀðªÀÅ ®A§ ªÀÄvÀÄÛ §¢AiÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ ¸ÀªÀÄ
EzÉÃ FUÀ ±ÁˉÉAiÀÄ°è £ÁªÀÅ PÀ°AiÀÄÄwÛgÀÄªÀ ¸ÀÆvÀæ: 

2 2 2(«PÀtð)  = (1 £ÉÃ ¨ÁºÀÄ)  + (2 £ÉÃ ¨ÁºÀÄ)   

EzÀ£ÉßÃ £ÁªÀÅö ¥ÉÊxÁUÉÆgÀ¸ï ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ C®èªÉÃ? «¥ÀAiÀiÁð¸ÀªÉAzÀgÉ ¥ÉÊxÁUÉÆgÀ¸ï£À 
PÁ® Qæ.¥ÀÆ 5 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À. DzÀgÉ ¨ÉÆÃzsÁAiÀÄ£ÀgÀ PÁ® Qæ.¥ÀÆ. 8 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À. E£ÉÆßAzÀÄ 
ªÀÄÄRå «µÀAiÀÄ UÀªÀÄ¤¸À¨ÉÃPÉAzÀgÉ ¥ÉÊxÁUÉÆgÀ¸ï£ÀÄ Ff¥ïÖ, VæÃ¸ï ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁgÀvÀPÉÌ ¨sÉÃn 
¤ÃrzÀÝ£ÀÄ JAzÀÄ EwºÁ¸À ºÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ DvÀ ̈ sÁgÀvÀPÉÌ §AzÁUÀ EzÀ£ÀÄß PÀ°vÀ£ÉÃ J£ÀÄßªÀ 
¸ÀA±ÀAiÀÄ §gÀÄªÀÅzÀÄ ̧ ÀºÀd. D«µÁÌgÀ M§âgÀzÀÄÝ DzÀgÉ ºÉ¸ÀgÀÄ ªÀiÁvÀæ ̈ ÉÃgÉAiÀÄªÀgÀzÉÝÃ?

ªÀÈvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À ¥ÁoÀ PÀ°vÀªÀjUÉ CxÀªÁ C°è£À ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ©r¹zÀªÀjUÉ ¥ÉÊ () PÀÄjvÀÄ 
w½zÉÃ EzÉ. CzÀgÀ CAzÁdÄ ¨ÉˉÉ   JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀgÀÆ CzÉÆAzÀÄ C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉå 
(irrational number) J£ÀÄßªÀÅzÀÄ J®èjUÀÆ UÉÆwÛzÉ. F PÀÄjvÀÄ DAiÀÄð¨sÀl£À (Qæ.±À. 475-550) 
¸ÀÆvÀæ:

ZÀvÀÄgÀ¢üPÀA ±ÀvÀªÀÄµÀÖUÀÄtA zÁé±À¶Ö¸ÀÜxÁ ¸ÀºÀ¸ÁæuÁA| 
CAiÀÄÄvÀzÀéAiÀÄ«±ÀÌA¨sÀ¸Áå¸À£ÉÆßÃ ªÀÈvÀÛ¥ÀjuÁºBÀ  ||

±ÉÆèÃPÀzÀ CxÀð: 4 £ÀÄß 100 PÉÌ ̧ ÉÃj¹ 8 jAzÀ UÀÄtÂ¹ 62,000 PÉÌ ̧ ÉÃj¹zÀgÉ CzÀÄ 20000 ªÀiÁ£ÀzÀ 
ªÁå¸À«gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛzÀ CAzÁdÄ ̧ ÀÄvÀÛ¼ÀvÉAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

22
7

  =
ªÀÈvÀÛzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ

ªÁå¸À
=

{(4+100)x8+62000}

20000
=

62832

20000
= 3.1416

EzÀÄ 3.1415926535897... UÉ JµÀÄÖ ºÀwÛgÀ«zÉ JAzÀÄ ¤ÃªÉÃ UÀªÀÄ¤¹. 

1700 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉAiÉÄÃ DvÀ »ÃUÉ  UÉ Cw ¤RgÀªÁzÀ ¸À«ÄÃ¥À¨ÉˉÉAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃrzÀ£ÀÄ 
J£ÀÄßªÀÅzÀÄ D±ÀÑAiÀÄð J¤ß¸ÀÄvÀÛzÉ C®èªÉÃ?

UÀtÂvÀ±Á¸ÀÛçPÉÌ Qæ ±À. 12 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°è fÃ«¹zÀÝ ©eÁ¥ÀÄgÀzÀªÀgÁzÀ ¨sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄðgÀ 
PÉÆqÀÄUÉAiÀÄ£ÀÄß  J£ÀÄßªÀ ̄ ÉÃR£ÀzÀ°è °ÃˉÁeÁ®ªÁV UÀtÂvÀ PÀ°vÀ °ÃˉÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ PÀ°¹zÀ ̈ sÁ¸ÀÌgÀ
«ªÀj¸ÀˉÁVzÉ.

UÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ RUÉÆÃ¼À ±Á¸ÀÛçPÀÆÌ ̧ ÀA§AzsÀ «zÉAiÉÄÃ? EzÉÃ¤zÀÄ E°è eÉÆåÃwµÀå ±Á¸ÀÛçzÀ «µÀAiÀÄ 
KPÉ §A¢zÉ J£ÀÄßªÀ ̧ ÀAzÉÃºÀªÉÃ?
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¤ÃªÉ®ègÀÆ ¥ÀAZÁAUÀªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄwÛÃgÁzÀgÉ. PÉ®ªÀÅ ªÀµÀðzÀ ¥ÀAZÁAUÀUÀ¼À°è ¸ÀÆAiÀÄð ªÀÄvÀÄÛ 

ZÀAzÀæUÀæºÀtzÀ PÀÄjvÀÆ §gÉ¢gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹¢ÝÃj C®èªÉÃ? EzÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ºÁUÉ 

UÀæºÀtzÀ ¸ÀàµÀð PÁ®, ªÉÆÃPÀë PÁ® ªÀÄvÀÄÛ CªÀ¢üAiÀÄ£ÀÆß C°è £ÀªÀÄÆ¢¹gÀÄvÁÛgÉ. C°è ¤ÃqÀÄªÀ 

¸ÀªÀÄAiÀÄPÀÆÌ FV£À «eÁÕ¤UÀ¼ÀÄ ¤ÃqÀÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄPÀÆÌ CvÀå®à ªÀåvÁå¸À«gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß 

UÀªÀÄ¤¸À§ºÀÄzÀÄ. ¥ÀAZÁAUÀPÀvÀðgÀÄ ªÀÄÄA¢£À £ÀÆgÁgÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À°è ¸ÀA¨sÀ«¸À§ºÀÄzÁzÀ 

UÀæºÀtªÀ£ÀÄß FUÀˉÉÃ ˉÉQÌ¹ ¸ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ w½¸À®Ä ¸ÀªÀÄxÀðgÀÄ J£ÀÄßªÀ CZÀÑj ¤ªÀÄä°è 

ªÀÄÆrzÉ C®èªÉÃ? CzÀPÉÌ PÁgÀt DAiÀÄð¨sÀl.  UÀæºÀUÀ¼À ZÀ®£ÀªÀ®£ÀzÀ PÀÄjvÁzÀ DvÀ£À 

ˉÉPÁÌZÁgÀªÀ£ÀÆß FV£À ̄ ÉPÁÌZÁgÀªÀ£ÀÆß F PÉ¼ÀV£À PÉÆÃµÀÖPÀ¢AzÀ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ:

zÀÆgÀzÀ±ÀðPÀ, PÁå®ÄÌˉÉÃlgï, PÀA¥ÀÆålgï E®èzÀ PÁ®zÀˉÉèÃ F jÃw PÀgÁgÀÄªÁPÁÌV ˉÉPÀÌ 

ºÁPÀÄwÛzÀÝ UÀtÂvÀdÕ ªÀÄvÀÄÛ RUÉÆÃ®±Á¸ÀÛçdÕgÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ¸Àäj¸ÀˉÉÃ ¨ÉÃPÀÄ. EzÀPÀÆÌ ªÀÄÄAZÉ 

Qæ ¥ÀÆ 9 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°èzÀÝ AiÀiÁdÕªÀ®Ì÷ågÀÄ vÀªÀÄä  zÀ°è ̧ ÀÆAiÀÄð, ZÀAzÀæ ªÀÄvÀÄÛ ±ÀvÀ¥ÀxÀ ̈ ÁæºÀät

¨sÀÆ«ÄAiÀÄ PÀÄjvÀÄ w½¹zÀÄzÀÄ F ªÀÄÄA¢£ÀAwzÉ.

¨sÀÆ«ÄAiÀÄÄ zÀÄAqÀVzÉ. ¸ÀÆAiÀÄð£ÀÄ ¨sÀÆ«Ä, UÀæºÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ DPÁ±ÀªÀ£ÀÄß §A¢ü¹zÁÝ£É. DvÀ£ÀÄ  

¨sÀÆ«ÄVAvÀ §ºÀÄ ¥Á®Ä zÉÆqÀØªÀ£ÀÄ. ̧ ÀÆAiÀÄð£ÀÄ ̈ sÀÆ«ÄAiÀÄ ªÁå¸ÀzÀ 108 ¥ÀlÄÖ zÀÆgÀzÀ°è EzÁÝ£É. 

¨sÀÆ«Ä ªÀÄvÀÄÛ ZÀAzÀæ£À £ÀqÀÄ«£À zÀÆgÀ ZÀAzÀæ£À ªÁå¸ÀzÀ 108 ¥ÀlÄÖ. (FV£À ̄ ÉPÁÌZÁgÀzÀ ¥ÀæPÁgÀ CzÀÄ 

PÀæªÀÄªÁV 107.6 ªÀÄvÀÄÛ 110.6 DVzÉ!) 

F jÃwAiÀÄ ¸ÀÆAiÀÄð, ¨sÀÆ«Ä ªÀÄvÀÄÛ ZÀAzÀægÀ £ÀqÀÄ«£À ¸ÀA§AzsÀ¢AzÁVAiÉÄÃ »AzÀÆ 

¸ÀA¥ÀæzÁAiÀÄzÀ°è ¸ÀASÉå 108 PÉÌ §ºÀ¼À ªÀÄºÀvÀé EzÉAiÉÄÃ? (F PÁgÀt¢AzÀˉÉÃ zÉÃªÀgÀÄUÀ¼À 

CµÉÆÖÃvÀÛgÀ ±ÀvÀ£ÁªÀÄzÀ°è 108 ºÉ¸ÀgÀÄ EgÀÄvÀÛzÉAiÉÄÃ?). 

MnÖ£À°è ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, Qæ.¥ÀÆ. 8 ªÀÄvÀÄÛ 10£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À¢AzÀˉÉÃ ¨sÁgÀvÀzÀ°è UÀtÂvÀzÀ 

¸ÀA±ÉÆÃzsÀ£É¬ÄAzÁV ªÀÄÄA¢£À vÀˉÉªÀiÁj£À ¥Àæ¥ÀAZÀzÁzÀåAvÀzÀ UÀtÂvÀdÕgÀÄ F jÃwAiÀÄ ¸ÁzsÀ£É 

ªÀiÁqÀ®Ä ¸ÁzsÀåªÁ¬ÄvÀÄ J£Àß§ºÀÄzÉÃ? £ÀªÀÄä UÀtÂvÀdÕgÀÄ vÁªÀÅ PÀAqÀÄ»r¢zÀÄÝ JAzÀÄ 

J°èAiÀÄÆ ºÉÃ½PÉÆ¼Àî°®è. CªÀjUÉ ¥ÀæZÁgÀ ̈ ÉÃQgÀ°®è. 

¸ÀA

1

2

3

4

C¼ÀvÉ


¨sÀÆ«ÄAiÀÄ
¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ

¢£ÀzÀ CªÀ¢ü

ªÀµÀðzÀ 
¸ÀgÁ¸Àj 
¢£ÀUÀ¼ÀÄ

DAiÀÄð¨sÀl£À ˉÉPÀÌ

3.1416

39,968.0582 Q. «ÄÃ.

23 UÀA, 56 ¤. 4.1 ¸É.

365.2421756 

FV£À ˉÉPÀÌ

3.1415926535897 . .

40,075.0167 Q. «ÄÃ.

23 UÀA. 56 ¤ 4.09 ¸É

365.2421904 

ªÀåvÁå¸À

0.0002 %

0.2%

PÉÃªÀ® 0.01 ¸É.

PÉÃªÀ® 1.4 ¸É.

UÀæ¸ÉÆÛÃzÀAiÀÄ RUÁæ¸À ZÀAzÀæUÀæºÀtAUÀæ¸ÁÛ¸ÀÛ RAqÀUÁæ¸À ¸ÀÆAiÀÄðUÀæºÀt
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°ÃˉÁeÁ®ªÁV UÀtÂvÀ PÀ°vÀ °ÃˉÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ PÀ°¹zÀ ¨sÁ¸ÀÌgÀ

¥ÀæSÁåvÀ UÀtÂvÀ ±Á¸ÀÛçdÕ ¨sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄð 
£ÀªÀÄäzÉÃ «dAiÀÄ¥ÀÄgÀzÀªÀ£ÀÄ. DzÀgÉ DvÀ£À 
PÀªÀÄð¨sÀÆ«Ä UÀtÂvÀ ±Á¸ÀÛçzÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀPÉÌ 
ºÉ¸ÀgÁVzÀÝ GdÓ¬Ä¤AiÀiÁVvÀÄÛ. Qæ.±À. 
12£ÉAiÀÄ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°è fÃ«¹zÀÝ£ÀÄ JAzÀÄ 
w½zÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ. FvÀ£À ¥Àæ¹zÀÞ UÀtÂvÀUÀæAxÀzÀ 
ºÉ¸ÀgÀÄ ¹zÁÞAvÀ ²gÉÆÃªÀÄtÂ. E°è£À 
ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀªÉÃ °ÃˉÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ  
ªÀÄÄA¢£À ¨sÁUÀUÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV ©ÃdUÀtÂvÀ, UÉÆÃ¼ÁzsÁåAiÀÄ (gÉÃSÁUÀtÂvÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹zÉ) ªÀÄvÀÄÛ 
UÀæºÀUÀtÂvÀ (RUÉÆÃ¼À ±Á¸ÀÛçPÉÌ ̧ ÀA§A¢ü¹zÉ)UÀ¼ÀÄ DVªÉ.

ªÉÆzÀ® ̈ sÁUÀ CAPÀUÀtÂvÀPÉÌ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß M¼ÀUÉÆArzÉ.  ªÀÄÄA¢£À ̈ sÁUÀUÀ½UÉ DvÀ 
«µÀAiÀiÁ£ÀÄ¸ÁgÀªÁV ºÉ¸ÀgÀ£ÀÄß ¤ÃrgÀÄªÁUÀ  ªÉÆzÀ® ¨sÁUÀPÉÌ CAPÀUÀtÂvÀ JAzÀÄ ºÉ¸Àj¸ÀÄªÀ 
§zÀ®Ä °ÃˉÁªÀw JAzÀÄ KPÉ ºÉ¸ÀgÀ£ÀÄß ¤ÃrzÁÝ£É J£ÀÄßªÀ ¸ÀAzÉÃºÀ ¤ªÀÄUÉ §A¢zÉ C®èªÉÃ? 
PÁgÀt K¤gÀ§ºÀÄzÀÄ?

CªÀ¤UÉ M§â¼ÉÃ ªÀÄÄ¢Ý£À ªÀÄUÀ¼ÀÄ. ºÉ¸ÀgÀÄ °ÃˉÁªÀw. ªÀÄUÀ¼À ªÉÄÃˉÉ §®Ä ¦æÃw. DV£À PÁ®zÀ°è 
¥ÀæZÀ°vÀªÁVzÀÝAvÉ CªÀ¼ÀÄ 13-14 ªÀµÀðzÀªÀ¼ÀÄ DVgÀÄªÁUÀ AiÉÆÃUÀå ªÀgÀ£À£ÀÄß ºÀÄqÀÄPÀÄvÁÛ£É. ̧ Àj, 
®UÀßPÁÌV ªÀÄÄºÀÆvÀð EqÀ¨ÉÃPÀ®èªÉÃ? JµÁÖzÀgÀÆ UÀtÂvÀdÕ, PÁ®zÀ ˉÉPÀÌ ºÁPÀ®Ä mÉÊmÁ£ï, 
gÉÆÃˉÉPïì, mÉÊªÉÄPïì ªÁZÀÄUÀ¼ÀÄ EgÀzÀ PÁ®ªÀzÀÄ. PÁ®zÀ D¼ÀvÉUÉ d®AiÀÄAvÀæªÀ£ÀÄß 
G¥ÀAiÉÆÃV¸ÀÄwÛzÀÝgÀÄ. ªÀÄtÂÚ£À ªÀÄrPÉAiÀÄ°è ̧ ÀtÚ vÀÆvÀÄ ªÀiÁr ¤Ãj£À ªÉÄÃˉÉ vÉÃ° ©qÀÄwÛzÀÝgÀÄ. 
ªÀÄrPÉ ¤ÃgÀ°è ªÀÄÄ¼ÀÄUÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß DzsÀj¹ PÁ®ªÀ£ÀÄß C¼ÉAiÀÄÄªÀ PÀæªÀÄ CzÀÄ DVvÀÄÛ. ̧ Àj, CzÉÃ jÃw 
«ªÁºÀ ªÀÄÄºÀÆvÀðPÁÌV ªÀÄzÀÄªÉAiÀÄ ¢£À F d®AiÀÄAvÀæªÀ£ÀÄß DvÀ G¥ÀAiÉÆÃV¸ÀÄvÁÛ£É. 
ªÀÄrPÉAiÀÄÄ ¥ÀÆwðAiÀiÁV ¤Ãj£ÀÀ°è ªÀÄÄ¼ÀÄVzÁUÀ ªÀÄzÀÄªÉAiÀÄ ªÀÄÄºÀÆvÀð JAzÀÄ ¤±ÀÑ¬Ä¸ÀÄvÁÛ£É. 
°ÃˉÁªÀwAiÉÆÃ §®Ä ZÀÆn. ªÀAiÉÆÃ¸ÀºÀdªÁzÀ PÀÄvÀÆºÀ®¢AzÀ ªÀÄzÀÄªÉAiÀÄ ¢£À ¤ÃgÀÄ 
vÀÄA§ÄwÛgÀÄªÀ d®AiÀÄAvÀæªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄvÁÛ EgÀÄªÁUÀ AiÀiÁgÉÆÃ CªÀ¼À£ÀÄß PÀgÉAiÀÄÄvÁÛgÉ. D 
zsÁªÀAvÀzÀ°è CªÀ¼ÀÄ zsÀj¹zÀÝ ªÀÄÄwÛ£À ºÁgÀ PÀA§ªÉÇAzÀPÉÌ ¹QÌ, ºÁgÀ vÀÄAqÁV ªÀÄÄvÉÆÛAzÀÄ ºÁj 
d®AiÀÄAvÀæzÀ°è ©Ã¼ÀÄvÀÛzÉ. CzÀjAzÁV d®AiÀÄAvÀæzÀ vÀÆvÀÄ ¨sÁUÀ±ÀB ªÀÄÄaÑ PÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ. ¤ÃgÀÄ 
vÀÄA§ÄªÀ ¸ÀªÀÄAiÀÄzÀ°è ªÀåvÁå¸ÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. EzÀjAzÁV ¤UÀ¢AiÀiÁzÀ ªÀÄÄºÀÆvÀð vÀ¦à, CªÀ¼À 
ªÀÄzÀÄªÉ £ÀqÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. PÁPÀvÁ½AiÀÄªÁV MAzÉÃ ªÀµÀðzÀ°è CªÀ¼À UÀAqÀ ̧ ÁAiÀÄÄvÁÛ£É. °ÃˉÁªÀw 
T£Àß¼ÁUÀÄvÁÛ¼É. §®Ä §Ä¢ÞªÀAvÉ ªÀÄvÀÄÛ ZÀÆnAiÀiÁzÀ ªÀÄUÀ¼À GzÁ¹Ã£ÀvÉAiÀÄ£ÀÄß 
ºÉÆÃUÀˉÁr¸À®Ä CªÀ½UÉ UÀtÂvÀ PÀ°¸À®Ä ̈ sÁ¸ÀÌgÁZÁAiÀÄð ªÀÄÄAzÁUÀÄvÁÛ£É. CzÀPÁÌV  °ÃˉÁªÀw
J£ÀÄßªÀ UÀtÂvÀ UÀæAxÀzÀ ̈ sÁUÀªÀ£ÀÄß gÀa¸ÀÄvÁÛ£É. ºÁUÀÆ CªÀ¼À£ÀÄß UÀtÂvÀzÀ°è ¥Àæ§ÄzÀÞ¼À£ÁßV¸ÀÄvÁÛ£É. 
»ÃUÁVAiÉÄÃ ªÉÆzÀ® ̈ sÁUÀPÉÌ CAPÀUÀtÂvÀ JAzÀÄ ºÉ¸Àj¸ÀÄªÀ §zÀ®Ä ªÀÄUÀ¼À ºÉ¸ÀgÁzÀ °ÃˉÁªÀw 
JAzÀÄ ºÉ¸Àj¹zÁÝ£É JAzÀÄ vÀQð¸À§ºÀÄzÀÄ.

CªÀ¼À ªÀÄÄAzÉ £ÀÆgÁgÀÄ ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÄß ElÄÖ CªÀ¼À°è PÀÄvÀÆºÀ® §j¹ ¥ÀjºÁgÀPÉÌ ̧ ÀÆvÀæUÀ¼À£ÀÆß 
w½¹PÉÆqÀÄvÁÛ£É. ºÉaÑ£À ±ÉÆèÃPÀUÀ¼À°è ¨ÁˉÉÃ J£ÀÄßªÀ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß §¼À¹gÀÄvÁÛ£É. 
F ªÀÄÄA¢£À ±ÉÆèÃPÀ UÀªÀÄ¤¹.
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¨ÁˉÉÃ ¨Á®PÀÄgÀAUÀˉÉÆÃ® £ÀAiÀÄ£ÉÃ °ÃˉÁªÀwÃ ¥ÉÆæÃZÀåvÁA
¥ÀAZÀvÉæ÷åPÀ«ÄvÁ ¢ªÁPÀgÀUÀÄuÁ CAPÁB PÀw¸ÀÄAiÀÄð¢...

E°è vÀ£Àß ªÀÄUÀ¼ÁzÀ °ÃˉÁªÀwAiÀÄ£ÀÄß ¨ÁˉÉ JAzÀÄ ¸ÀA¨ÉÆÃ¢ü¹ ¸ÀªÀÄ¸Éå ©r¸À®Ä ºÉÃ¼ÀÄvÁÛ£É 
CAzÀgÉ §ºÀÄ±À: °ÃˉÁªÀwAiÀÄ ªÀAiÀÄ¸ÀÄì 15 CxÀªÁ 16 EgÀ§ºÀÄzÀÄ. F UÀæAxÀzÀ°è CAPÀUÀtÂvÀPÉÌ 
¸ÀA§A¢ü¹zÀºÁUÉ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞw, ©ü£ÀßgÁ², C£ÀÄ¥ÁvÀ, §rØ ˉÉPÁÌZÁgÀ, ˉÁ¨sÀ £ÀµÀÖ, ±ÉæÃtÂ, 
±ÉæÃrü, «PÀ®à, PÀæªÀÄAiÉÆÃd£É, gÉÃSÁUÀtÂvÀ, PÉëÃvÀæ ¥sÀ®, wæPÉÆÃ£À«Äw EªÀÅUÀ¼À ªÉÄÃ°£À ̧ ÀÆvÀæUÀ¼ÀÄ, 
¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ EªÉ. MnÖ£À°è ºÉÃ¼À§ºÀÄzÁzÀgÉ FV£À ¥ÀoÀåPÀæªÀÄzÀAvÉ ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ ¦AiÀÄÄ¹ ªÀgÉV£À 
UÀtÂvÀ ¥ÁoÀUÀ¼ÀÄ E°èªÉ. ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ©r¸ÀÄªÀÅzÉÃ E°è£À ¥ÁoÀUÀ¼ÀÄ. 
¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À£ÀÆß ̧ ÀÆvÀæUÀ¼À£ÀÆß ¥ÀzÀågÀÆ¥ÀzÀ°è PÀnÖzÁÝ£É. EzÀjAzÁV PÀ°AiÀÄÄªÀÅzÀÄ ̧ ÀÄ®¨sÀ. ¥ÁætÂ, 
¥ÀQë, AiÀÄÄªÀPÀ AiÀÄÄªÀwAiÀÄgÀ ¸Àé¨sÁªÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹, ¥ÀæPÀÈwAiÀÄ ªÀtð£ÉUÀ¼À£ÀÄß vÀÄA©, 
G¥ÀªÉÄUÀ¼À£ÀÄß ¤Ãr avÁÛPÀµÀðPÀªÁV ªÀÄUÀ½UÉ ¨ÉÆÃ¢ü¸ÀÄvÁÛ£É. »ÃUÁV £ÀªÀÄä ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀzÀ°è£À 
¥ÁoÀUÀ¼ÀAvÉ ¤ÃgÀ¸ÀªÁV CªÀÅ E®è. FUÀ CªÀÅUÀ¼À°è ¸ÀÄªÀiÁgÀÄ 300 ±ÉÆèÃPÀUÀ¼ÀÄ ªÀiÁvÀæ 
®¨sÀå«gÀÄvÀÛªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ PÉ¼ÀV£À ¸ÀªÀÄ¸Éå UÀªÀÄ¤¹. EzÀÄ FV£À ¥ÀoÀåPÀæªÀÄzÀAvÉ JAl£ÉAiÀÄ 
CxÀªÁ ºÀvÀÛ£ÉAiÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ ¥ÁoÀPÉÌ ̧ ÀA§A¢ü¹zÉ. ̧ ÀªÀÄ¸Éå:

¥ÁxÀðB PÀtðªÀzsÁAiÀÄ ªÀiÁUÀðtUÀtA PÀÄæzÉÆÞÃ gÀuÉÃ ¸ÀAzÀzsÉÃ
vÀ¸ÁåzsÉÃð£À ¤ªÁAiÀÄð  vÀvï ±ÀgÀUÀtA ªÀÄÆˉÉÊB ZÀvÀÄ©üðB ºÀAiÀiÁ£ï| 
±À®åA µÀrãB gÀxÉÃµÀÄ©üB wæ©ügÀ¦ ZÀ bÀvÀæA  zsÀédA PÁªÀÄÄðPÀA
a bÉÃzÁ¸Àå ²gÀB ±ÀgÉÃt PÀw vÉÃ AiÀiÁ£ÀdÄð£ÀB ¸ÀAzÀzsÉÃ ||71||

C£ÀÄªÁzÀ : CdÄð£À£ÀÄ ªÀÄºÁ¨sÁgÀvÀ AiÀÄÄzÀÞzÀ°è PÀtð£À£ÀÄß PÉÆ®è®Ä §vÀÛ½PÉ¬ÄAzÀ ºÀ®ªÀÅ 
¨ÁtUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉAiÀÄÄvÁÛ£É. CªÀÅUÀ¼À°è CzsÀðzÀµÀÖjAzÀ PÀtð£À ̈ ÁtUÀ¼À£ÀÄß vÀÄAqÀj¸ÀÄvÁÛ£É. vÉUÉzÀ 
¨ÁtUÀ¼À ªÀUÀðªÀÄÆ®zÀ £Á®ÌgÀµÀÖjAzÀ PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À£ÀÆß, 6 jAzÀ ±À®å£À£ÀÆß 3jAzÀ PÉÆqÉ 
¨ÁªÀÅl ªÀÄvÀÄÛ ©®ÄèUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄÄjzÀÄ G½zÀ 1 ¨Át¢AzÀ CªÀ£À vÀˉÉAiÀÄ£ÀÄß PÀvÀÛj¹zÀgÉ 
CdÄð£À£ÀÄ vÉUÉzÀ ¨ÁtUÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉåAiÉÄµÀÄÖ? UÀtÂvÀ ºÉZÀÄÑ UÉÆwÛ®è¢zÀÝgÀÆ EzÀ£ÀÄß 
©r¸ÉÆÃtªÉÃ?
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 vÉUÉzÀ ¨ÁtUÀ¼À MlÄÖ ¸ÀASÉå x EgÀ°.   

ºÀAvÀ KvÀPÉÌ

1

2

3

4

5

PÀtð£À ¨ÁtUÀ¼À£ÀÄß vÀÄAqÀj¸À®Ä

PÀtð£À PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À£ÀÄß PÉÆ®è®Ä

±À®å£À ªÉÄÃˉÉ

PÀtð£À gÀxÀzÀ PÉÆqÉ ªÀÄvÀÄÛ ¨ÁªÀÅlUÀ¼À ªÉÄÃˉÉ 

PÀtð£À ªÉÄÃˉÉ

x + 6 + 3 + 1x =
2

x
+ 4 = x + 10

2

x
+ 4

CAzÀgÉ CdÄð£À£À §vÀÛ½PÉAiÀÄ°è 100 CxÀªÁ 4 ¨ÁtUÀ¼ÀÄ EzÀÝªÀÅ. DzÀgÉ 6 ¨ÁtUÀ¼À£ÀÄß 

±À®å£À ªÉÄÃˉÉ ©nÖgÀÄªÀÅzÀjAzÀ GvÀÛgÀ 4 DUÀ°PÉÌ ¸ÁzsÀå«®è. ºÁUÁV CªÀ£ÀÄ §vÀÛ½PÉ¬ÄAzÀ

100 ¨ÁtUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉ¢gÀˉÉÃ ¨ÉÃPÀÄ. EzÉÃ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÉ GvÀÛgÀ.

1

2

3

4

5

6

7

8

9

10

11

JgÀqÀÆ PÀqÉ 2 jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ

¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß JqÀUÀqÉUÉ PÉÆAqÀÄºÉÆÃzÁUÀ

JqÀ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¹zÁUÀ

JgÀqÀÆ PÀqÉ ªÀVÃðPÀj¹zÁUÀ

§®¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ¸ÀAPÉëÃ¦¹zÁUÀ

JqÀ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß «¸ÀÛj¹zÁUÀ

64x £ÀÄß JqÀPÉÌ PÉÆAqÀÄºÉÆÃzÁUÀ

-104x £ÀÄß «¨sÀf¹zÁUÀ

¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆgÀvÉUÉzÁUÀ

¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß ºÉÆgÀvÉUÉzÁUÀ

GvÀÛgÀ 

2x = x + 8   x + 20

2x - x - 20 = 8   x 

2(x - 20)  = 8*8*   x*  x

(x - 20)* (x-20) = 64x

2x  - 20x - 20x + 400 = 64x

2x -104x + 400 = 0

2x -100x - 4x + 400 = 0

x (x-100) - 4 (x-100) = 0

(x-100) * (x-4) = 0

x = 100                 x = 4CxÀªÁ 

x - 20 = 8   x 

JµÀÄÖ?

x
2

x4

6

(1+1+1) =3

1
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C¹Û ¸ÀÛA¨sÀvÀˉÉÃ ©®A vÀzÀÄ¥Àj QæÃqÁ²RArÃ ¹ÜvÀB ¸ÀÛA¨sÉÃ ºÀ¸ÀÛ£ÀªÉÇÃaÒçvÉÃ

wæUÀÄtÂvÀ ¸ÀÛA¨sÀ¥ÀæªÀiÁuÁAvÀgÉÃ |

zÀÈµÁÖ÷é»A ©®ªÀiÁªÀædAvÀªÀÄ¥ÀvÀwÛAiÀÄðPï ¸À vÀ¸ÉÆåÃ¥Àj Që¥ÀæA §Ææ»

vÀAiÉÆÃ©ðˉÁvÀÌw«ÄvÉÊB ¸ÁªÉÄåÃ£À UÀvÉÆåÃAiÀÄÄðwB ||152||

C£ÀÄªÁzÀ : MAzÀÄ PÀA§zÀ §ÄqÀzÀ°è ºÀÄvÀÛ«zÉ. CzÀgÀ ªÉÄÃˉÉ £À«®Ä PÀÆwzÉ. PÀA§zÀ JvÀÛgÀ 9 
ªÉÆ¼ÀUÀ¼ÀÄ. PÀA§zÀ ªÀÄÆgÀgÀµÀÄÖ zÀÆgÀzÀ°èAzÀ £É®zÀ ªÉÄÃˉÉ §gÀÄwÛgÀÄªÀ ºÁªÀ£ÀÄß £ÉÆÃr CzÀ£ÀÄß 
w£Àß®Ä ºÁgÀÄvÀÛzÉ. CªÉgÀqÀÆ MAzÉÃ ªÉÃUÀzÀ°è ºÉÆgÀlgÉ ºÀÄvÀÛ¢AzÀ JµÀÄÖ zÀÆgÀzÀ°è CªÉgÀqÀgÀ 
¸ÀªÀiÁUÀªÀÄªÁUÀÄªÀÅzÀÄ ¨ÉÃUÀ ºÉÃ¼ÀÄ (MAzÉÃ ªÉÃUÀzÀ°è JAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ°è w½¹gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß 
UÀªÀÄ¤¹- CAzÀgÉ ̄ ÉPÀÌ ¤ÃqÀÄªÁUÀ®Æ CµÀÄÖ ¥Àj¥ÀÆtðvÉ).

GvÀÛgÀ : 12 ªÉÆ¼ÀUÀ¼ÀÄ (¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß www.FREEganita.com £À°è ©r¹zÉ)

E£ÉÆßAzÀÄ ̧ ÀªÀÄ¸Éå:

ªÀÈPÁëzÀÞ¸ÀÛ±ÀvÉÆÃZÀÒçAiÀiÁZÀÒövÀAiÀÄÄUÉÃ ªÁ¦ÃA PÀ¦B PÉÆÃ¥ÀåUÁzÀÄwÛÃAiÀiÁðxÀ

¥ÀgÉÆÃzÀÄævÀA ±ÀÄæw¥ÀxÉÃ£ÉÆÃrØÃAiÀÄ QAazÀÄÞçªÀiÁvï|

eÁvÉÊªÀA ¸ÀªÀÄvÁ vÀAiÉÆÃAiÀÄð¢ UÀvÁªÀÅrØÃAiÀÄªÀiÁ£ÀA QAiÀÄ¢ézÀé£ï

ZÉÃvÀÄÛ÷ì¥Àj±ÀæªÉÆÃ¹Û UÀtÂvÉÃ Që¥ÀæA vÀzÁZÀPÀë÷éªÉÄÃ ||157||

C£ÀÄªÁzÀ : 100 ªÉÆ¼À JvÀÛgÀ«gÀÄªÀ MAzÀÄ ªÀÄgÀzÀ vÀÄ¢¬ÄAzÀ MAzÀÄ PÀ¦AiÀÄÄ PÉ¼ÀUÉ E½zÀÄ 
200 ªÉÆ¼À zÀÆgÀ«gÀÄªÀ PÉÆ¼ÀPÉÌ ºÉÆÃ¬ÄvÀÄ. E£ÉÆßAzÀÄ PÀ¦AiÀÄÄ ªÀÄgÀzÀ vÀÄ¢¬ÄAzÀ ªÉÄÃ®PÉÌ 
¸Àé®à £ÉUÉzÀÄ PÀtðzÀ zÁj¬ÄAzÀ CzÉÃ PÉÆ¼ÀªÀ£ÀÄß ªÀÄÄnÖvÀÄ. D JgÀqÀÆ PÀ¦UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ 
zÀÆgÀªÀ£ÀÄß PÀæ«Ä¹zÀÝgÉ JgÀqÀ£ÉÃ PÀ¦AiÀÄÄ JµÀÄÖ JvÀÛgÀ ºÁjvÀÄ JAzÀÄ w½¸ÀÄ.

GvÀÛgÀ: 50 ªÉÆ¼À (¸ÀªÀÄ¸ÉåAiÀÄ£ÀÄß www.FREEganita.com £À°è ©r¹zÉ)

¥ÉÊxÁUÉÆgÀ¸ï ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄzÀ ªÉÄÃ°£À ¸ÀªÀÄ¸Éå 

(UÀªÀÄ¤¹: ¨sÀÄdPÉÆÃn PÀtð £ÁåAiÀÄ-¨ËzsÁAiÀÄ£À-Qæ.¥ÀÆ 8£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À)



Ganita Sutra

43

¸ÀÆvÀæ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄUÀ¼À DZÉUÉ

¸ÀASÉå 123456789AiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ :

1. ¸ÀASÉå 123456789 gÀ CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 45 (= 1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 7 + 8 + 9)

2. F ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 2 jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ ¹UÀÄªÀ ̧ ÀASÉå 246913578.F ̧ ÀASÉåAiÀÄ°è£À CAPÉUÀ¼À 
 ªÉÆvÀÛªÀÇ 45 (= 2 + 4 + 6 + 9 + 1 + 3 + 5 + 7 + 8). 

3. EzÀgÀ°è 1 jAzÀ 9 gÀ ªÀgÉUÉ ¥ÀæwÃ CAPÉAiÀÄÄ EzÀÄÝzÀ®èzÉÃ AiÀiÁªÀÅzÉÃ CAPÉAiÀÄÄ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀvÀð£É 
 DVgÀÄªÀÅ¢®è! 

4. 123456789£ÀÄß 4, 5, 7, 8 jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¸ÀÄ«j?

9 gÀ UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ (CªÀÅ: 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, 81, 90, 99, 108, 117..) 
EªÀÅUÀ¼À°è£À CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 9(1 + 8 = 9, 2 + 7 = 9..) DVgÀÄªÀÅzÀ£ÀÆß UÀªÀÄ¤¹.

K£À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹¢j?

MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀðªÀÅ »A¢£À ªÀUÀðzÀ ¸ÀASÉåUÉ C£ÀÄPÀæ«ÄPÀªÁzÀ ¨É¸À ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 
2¸ÉÃj¹ªÀÅzÀjAzÀ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. D±ÀÑAiÀÄðªÉ¤¸ÀÄªÀÅzÉÃ? EzÀgÀ »AzÉ UÀtÂvÀzÀ ̧ ÀÆvÀæ«zÉ. (a+b)  

2 2 2 2 2¸ÀÆvÀæzÀAvÉ (n+1) =n +2n+1 =n +(2n+1). E°è 2n+1J£ÀÄßªÀÅzÀÄ »A¢£À n  ¸Á°£À°è£À 

PÉÆ£ÉAiÀÄ°ègÀÄªÀ ̈ É¸À¸ÀASÉåAiÀÄ ªÀÄÄA¢£À ̈ É¸À ̧ ÀASÉå.

F ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹ :

=  1

=  1  +  3

=  1  +  3   +  5

=  1  +  3   +  5  +  7

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13  +  15

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13  +  15  +  17

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13  +  15  +  17  +  19

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13  +  15  +  17  +  19  +  21

=  1  +  3   +  5  +  7  +  9  +  11  +  13  +  15  +  17  +  19  +  21  +  23

2
1

2
2

2
3

2
4

25
26
27
28
2

9
2

10
2

11
212

=  1

=  4

=  9

=  16

=   25

=   36

=   49

=   64

=   81

=   100

=   121

=   144
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ªÉÄÃgÀÄ ¥Àæ¸ÁÛgÀ: PÉ¼ÀV£À eÉÆÃqÀuÉAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹:

 F wæPÉÆÃ£ÁPÁgÀzÀ avÀæzÀ°è£À vÀÄvÀÛ vÀÄ¢AiÀÄ ªÉÆzÀ® ZËPÀzÉÆ¼ÀV£À ̧ ÀASÉå 1 DVzÀÄÝ EzÀÄ 

Row 0 DVzÉ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ Á°£À JgÀqÀÄ CAwªÀÄ §¢UÀ¼À°è£À ZËPÀzÀ ¥ÀPÀÌzÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 0 JAzÀÄ 

w½AiÀÄ¨ÉÃPÀÄ. Row 1 ̧ Á°£À ZËPÀzÉÆ¼ÀV£À CAPÉUÀ¼ÀÄ 1 ªÀÄvÀÄÛ 1 DVªÉ. EzÀÄ CzÀgÀ ªÉÄÃ°gÀÄªÀ 

ZËPÀzÀ°è£À 1 ªÀÄvÀÄÛ 0 AiÀÄ ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. Row 2 ̧ Á°£À ZËPÀzÀ°è£À ̧ ÀASÉå 1, 2, 1 PÀæªÀÄªÁV CzÀgÀ 

ªÉÄÃ°£À ZËPÀzÀ°ègÀÄªÀ 0, 1, 1, 1 ªÀÄvÀÄÛ 0, 1 gÀ ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. (0 + 1 = 1; 1 + 1 = 2; 1 + 0 =1). 

Row 3 ̧ Á°£À ZËPÀzÀ°è£À ̧ ÀASÉå 1, 3, 3, 1 PÀæªÀÄªÁV CzÀgÀ ªÉÄÃ°£À ZËPÀzÀ°ègÀÄªÀ 0, 1, 1, 2, 2, 

1 ªÀÄvÀÄÛ 0, 1 gÀ ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. (0 + 1 = 1; 1 + 2 = 3; 2 + 1 = 3; 0 + 1 = 1). »ÃUÉAiÉÄÃ 

¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¸Á°£À ZËPÀzÀ°è ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÀÄA©¸À§ºÀÄzÀÄ. [E£ÀÆß ¸ÀÄ®¨sÀªÁV 

ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, n J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ¸Á°£À ¸ÀASÉåAiÀiÁzÁUÀ ªÀÄvÀÄÛ r J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ZËPÀzÀ 

¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÝ°è,  ZËPÀzÀ°è£À ¥ÀæwÃ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß                 EAzÀ vÀÄA©¸À§ºÀÄzÀÄ].
 

Qæ. ¥ÀÇ. 2£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°èzÀÝ ¦AUÀ¼À£ÀÄ vÀ£Àß bÀAzÀ¸ï ±Á¸ÀÛæzÀ°è F PÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß §¼À¹zÀÄÝ £ÀªÀÄUÉ 

PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ, EzÀ£ÀÄß ªÉÄÃgÀÄ ¥Àæ¸ÁÛgÀ (ªÉÄÃgÀÄ ¥ÀªÀðvÀzÀ ªÉÄnÖ®Ä) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄˉÁVvÀÄÛ. EzÀPÉÌ 

Qæ.±À. 10£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ°èzÀÝ ºÀˉÁAiÀÄÄzsÀ£ÀÄ ªÁåSÁå£À ¤ÃrzÁÝ£É. «¥ÀAiÀiÁð¸ÀªÉAzÀgÉ EzÀ£ÀÄß 1900 

ªÀUÀÀðUÀ¼À »AzÉAiÉÄÃ ¨sÁgÀwÃAiÀÄgÀÄ PÀAqÀÄ»r¢zÀÝgÀÆ, Qæ.±À. 17£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ UÀtÂvÀdÕ£ÁzÀ 

¥Áå¸ÀÌˉï £À ºÉ¸Àj¤AzÀ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ!

Row 0

Row 1

Row 2

Row 3

Row 4

Row 5

Row 6

Row 7

1

1 1

1 1

1 3 3 1

1 14 6 4

1 5 10 10 5 1

1 6 15 20 15 6 1

1 7 21 35 35 21 7 1

2

011 =

111 =
211 =

311 =
411 =

511 =
611 =

711 =

1

1 1

1

1 1

1 14

1 5 10 1

1 6 15 20 1

1 7 21 35 35 1

1 0 = (1) = 2

2 1 = (1+1) = 2

4 2 = (1+2+1) = 2

8 3 = (1+3+3+1) = 2

16 4 = (1+4+6+4+1) = 2

32 5 = (1+5+10+5+1) = 2

64 6 = (1+6+15+20+15+6+1) = 2

128 7                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                 = (1+7+21+35+35+21+7+1) = 2

Row 0

Row 1

Row 2

Row 3

Row 4

Row 5

Row 6

Row 7

¦AUÀ¼À£À ªÉÄÃgÀÄ¥Àæ¸ÁÛgÀzÀ «±ÉÃµÀvÉUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹:

2

3

4

5

6

7

1

3

6

10

15

21

n
C 

(r-1) 
=   n!
(r-1)! (n - r+1)!
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E°è n J£ÀÄßªÀÅzÀÄ (0 ¬ÄAzÀ DgÀA©ü¹) ̧ Á°£À ̧ ÀASÉåAiÀiÁVgÀ°

n1. ZËPÀzÉÆ¼ÀV£À CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ AiÀiÁªÁUÀ®Æ 2  (¤Ã° §tÚzÀ°è CAPÉUÀ¼ÀÄ) 
0 1 2 3 (GzÁ: 1 = 2 , 1 + 1 = 2 = 2 , 1 + 2 + 1 = 4 = 2  , 1 + 3 + 3 + 1 = 8 = 2  .......)

0 1 2n2. CqÀØ¸Á°£À ̧ ÀASÉå AiÀiÁªÁUÀ®Æ 11  gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄvÀÛzÉ (GzÁ: 1 = 11  , 11 = 11 , 121 = 11 , 
3 5 1331 = 11 , 11  £ÀAvÀgÀ ̧ ÀASÉå ̧ Àé®à ̈ ÉÃgÉ gÀÆ¥À ¥ÀqÉAiÀÄÄvÀÛzÉ) 

3. PÉA¥ÀÅ §tÚzÀ ZËPÀzÀ°è£À PÀtðzÀ CAPÉUÀ¼ÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁVgÀÄªÀ ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÁVªÉ. 

 (1, 2, 3, 4, 5, 6, 7...)

4. ºÀ¹gÀÄ §tÚzÀ ZËPÀzÀ°è£À PÀtðzÀ CAPÉAiÀÄ£ÀÄß »A¢£À CzÉÃ PÀtðzÀ ªÉÄÃ°£À 
2 2 CAPÉUÉ PÀÆr¹zÁUÀ CzÀÄ ¥ÀÇtð ªÀUÀð¸ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ (1 = 1 , 3 + 1 = 4 = 2 , 

2 2 6 + 3 = 9 = 3 , 10 + 6 = 16 = 4 ,.)

5. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ Á°£À°è£À 2 £ÉÃ CAPÉAiÀÄÄ C«¨sÁdå¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÝgÉ (2£ÀÄß ºÉÆgÀvÀÄ¥Àr¹), D 

 ¸Á°£À°è£À CzÀgÀ ªÀÄÄA¢£À CAPÉUÀ¼ÀÄ CzÀgÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ. (GzÁºÀgÀuÉUÉ 3£ÉÃ 

 ¸Á°£À°è 3, 3 ; 5£ÉÃ ̧ Á°£À°è 5, 10, 10, 5 ; 7£ÉÃ ̧ Á°£À°è 7, 21, 35, 35, 21, 7)

ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ 1£ÀÄß ©lÄÖ G½zÀ PÉA¥ÀÄ §tÚzÀ CAPÉUÀ¼ÀÄ PÉA¥ÀÄ gÉÃSÉ¬ÄAzÀ UÉgÉ J¼ÉzÀ PÀtðzÀ 

ªÉÄÃ°£À CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁVzÉ. CªÀÅ (1 , 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89..)

ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ 1£ÀÄß ©lÄÖ PÉA¥ÀÅ §tÚzÀ°è ¸ÀÆa¹zÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ªÉÄÃ°£À »A¢£À 2 ¸ÀASÉåUÀ¼À 

ªÉÆvÀÛªÁVgÀÄvÀÛzÉ. CªÀÅ

(2 = 1 + 1, 3 = 2 + 1, 5 = 3 + 2, 8 = 5 + 3, 13 = 8 + 5, 21 = 13 + 8, 34 = 21 + 13...)

F ̧ ÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß ¦AUÀ¼À£À £ÀAvÀgÀ d¤¹zÀ EmÉ°AiÀÄ UÀtÂvÀdÕ ¦ü¨ÉÆ£ÁaÑ (12 £ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£À) ̧ ÀgÀtÂ 

J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. JAvÀºÀ «¥ÀAiÀiÁð¸À!

1
1

1

2
3

5
8

13
21

34
55

89

1 1

1 12
1 133

1 4 6 4 1
1 5 10 10 5 1

1 6 15 20 15 6 1
7

8
9

10

21
28

36
45 120 210

35
56

84 126 126
70

35 21 7 1
1

1
1

8
9

10

56 28
84 36

252 210 120 45

1
1

1
1

1

ªÉÄÃ°£À ªÉÄÃgÀÄ¥Àæ¸ÁÛgÀªÀ£ÀÄß ¨ÉÃgÉ jÃwAiÀÄ°è £ÉÆÃrzÁUÀ :
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Ganita Sutra
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www.FREEganita.com

JˉÁè PÉëÃvÀæUÀ¼À®Æè ¥ÁæªÀÄÄRåvÉ ¥ÀqÉzÀ UÀtÂvÀªÀ£ÀÄß FREEganita.com 
JA§ ªÉ¨ï¸ÉÊmï ªÀÄÄSÁAvÀgÀ GavÀªÁV PÀ°¸ÀºÉÆgÀnzÁÝgÉ 
²æÃ gÁd±ÉÃRgÀ ¸ÉÆÃªÀÄAiÀiÁfAiÀÄªÀgÀÄ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÉÊAiÀÄåQÛPÀ ªÀiÁ»w 
¤Ãq Àz É  ¸ À Ä®¨ s ÀªÁV ¥ À æª É Ã²¸ À§º À ÄzÁz À  F ª É¨ï¸ É Êmï 
GavÀªÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ £ÀªÀÄäAvÀºÀ «zÁåyðUÀ½UÀµÉÖÃ C®èzÉ ¸ÀàzsÁðvÀäPÀ 
¥ÀjÃPÉëUÀ½UÉ vÀAiÀiÁgÁUÀÄªÀ «zÁåyðUÀ½UÀÆ UÀtÂvÀzÀ vÀ¼ÀºÀ¢AiÀÄ£ÀÄß 
ºÁQPÉÆqÀÄvÀÛzÉ.

ºÉÆ¸À ¥ÀoÀåPÀ æªÀÄzÀ eÉÆvÉUÉ ºÀ¼ÉAiÀÄ ¥ÀoÀåPÀ æªÀÄzÀ ¥ÁoÀUÀ¼ÀÄ PÀ£ÀßqÀ ºÁUÀÆ DAUÀè 

¨sÁµÉUÀ¼ÉgÀqÀgÀ°èAiÀÄÆ pdf ¸ÀégÀÆ¥ÀzÀ°è EzÀÄÝ, PÀ£ÀßqÀzÀ°è zsÀé¤ ªÀÄÄ¢ævÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ®¨sÀå«zÉ. 
ªÉ¨ï¸ÉÊmï £À°è £À£ÀUÉ ªÉÄZÀÄÑUÉAiÀiÁzÀ ªÉÊ²µÀÖåªÉAzÀgÉ 8,9 ªÀÄvÀÄÛ 10 vÀgÀUÀwUÀ¼À JˉÁè C¨sÁå¸ÀzÀ 
ˉÉPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸ÀˉÁVzÉ. ˉÉPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¸ÀÄªÁUÀ DUÀÄªÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå vÀ¥ÀÅàUÀ¼À£ÀÄß DAiÀiÁ 
¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼À°è ¤ÃqÀˉÁVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ E£ÀÄß ªÀÄÄAzÉ UÀtÂvÀPÉÌ ¨sÀAiÀÄ ¥ÀqÀÄªÀ «zÁåyðUÀ¼À ¸ÀASÉå 
PÀrªÉÄAiÀiÁUÀ°zÉ JA§ÄzÀÄ £À£Àß C©ü¥ÁæAiÀÄ. E°è PÉÃªÀ® ¥ÁoÀUÀ¼ÀµÉÖÃ C®èzÉ, J®ègÀÆ 
w½¢gÀ¨ÉÃPÁzÀ ̧ ÁªÀiÁfPÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À PÀÄjvÀÄ ̧ ÁPÀëåavÀæUÀ¼À£ÀÆß C¼ÀªÀr¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ ̧ ÁªÀiÁ£Àå 
eÁÕ£ÀªÀ£ÀÄß ºÉaÑ¹PÉÆ¼Àî®Ä ¸ÀÆPÀÛªÁVzÉ. £Á£ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ £À£Àß ¸ÀºÀ¥ÁpUÀ¼ÀÄ 10£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è 
PÀ°AiÀÄÄwÛgÀÄªÁUÀ F ªÉ¨ï¸ÉÊmï £À §UÉÎ Cj«¢ÝzÀÝgÉ £ÀªÀÄä PÀ°PÉ E£ÀÄß ¸ÉÆUÀ¸ÁUÀÄwÛvÀÄÛ JAzÀÄ 
C¤ß¹zÀÄÝAlÄ. ªÉ¨ï¸ÉÊmï£À GvÀÛªÀÄ vÀÄtÄPÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¹ 'UÀtÂvÀ ¸ÀÆvÀæ' ¥ÀÅ¸ÀÛPÀªÀ£ÁßV¹gÀÄªÀ 
«µÀAiÀÄ w½zÀÄ ̧ ÀAvÀ¸ÀªÁ¬ÄvÀÄ. UÀtÂvÀ «µÀAiÀÄzÀ°è «zÁåyðUÀ¼À, «±ÉÃµÀªÁV PÀ£ÀßqÀ ªÀiÁzsÀåªÀÄ 
«zÁåyðUÀ¼À ̈ sÀAiÀÄ-DvÀAPÀUÀ¼ÀÄ zÀÆgÀªÁUÀÄªÀ ¢£ÀPÁÌV PÁvÀÄgÀ£ÁVzÉÝÃ£É.

UÀtÂvÀ CAzÀgÉ UÀÄªÀÄä C®è, CzÀÄ £ÀªÀÄä fÃªÀ£ÀzÀ ªÀÄÄRå ¨sÁUÀzÀ°è 
MAzÁVzÉ. UÀtÂvÀ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß «zÁåyðUÀ½UÉ ¸ÀÄ®¨sÀUÉÆ½¸À®Ä 

²æÃ gÁd±ÉÃRgÀ ¸ÉÆÃªÀÄAiÀiÁfAiÀÄªÀgÀÄ FREEganita.com 
ªÉ¨ï¸ÉÊl£ÀÄß gÀa¹zÁÝgÉ. E°è EAVèµï£À°è ºÁUÀÆ PÀ£ÀßqÀzÀ°è vÀgÀUÀw 
8,9,10gÀ ¥ÁoÀUÀ¼ÀÄ ®¨sÀå«zÉ. PÀ£ÀßqÀzÀ°ègÀÄªÀ zsÀé¤ªÀÄÄ¢ævÀ  ¥ÁoÀUÀ¼À£ÀÄß 
«µÀAiÀÄªÁgÀÄ DVAiÀÄÆ D°¸ÀÄªÀ DAiÉÄÌ¬ÄzÉ. EzÀjAzÁV, D ¥ÁoÀUÀ¼ÀÄ 
AiÀiÁªÀ vÀgÀUÀwUÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÉ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ w½AiÀÄÄªÀÅzÀ®èzÉÃ, »A¢£À 
vÀgÀUÀwUÀ¼À ¥ÁoÀUÀ¼À ¥ÀÅ£ÀgÀªÀˉÉÆÃPÀ£À ªÀiÁqÀ®Ä ̧ ÀºÁAiÀÄªÁUÀÄªÀÅzÉÃ E°è£À «±ÉÃµÀÀ. 

¥ÀoÀå ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°è£À JˉÁè ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ½UÉ ¥ÀjºÁgÀ vÀgÀUÀwUÀ¼À°è PÀµÀÀÖ. ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°è£À JˉÁè ̧ ÀªÀÄ¸ÉåUÀ½UÀÆ 
¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß ªÉ¨ï¸ÉÊl°è ¤ÃqÀˉÁVzÉ. ¥ÁoÀzÀ DrAiÉÆÃ, C¨sÁå¸ÀUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ, ªÀiÁvÀæªÀ®èzÉ 
PÀ£ÀßqÀ ªÀÄvÀÄÛ EAVèµï JgÀqÀgÀ®Æè ¥ÀoÀåªÀÅ ¦.r.J¥sï. ªÀÄÄSÁAvÀgÀ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ ªÀiÁzsÀåªÀÄ 
§zÀ°¹zÁUÀ ¸ÀºÁAiÀÄPÉÌ §gÀ°zÉ. F ¥ÁoÀUÀ¼À£ÀÄß qË£ïˉÉÆÃqï ªÀiÁrPÉÆAqÀÆ 
£ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. ¥ÀoÀåPÀæªÀÄzÀ°è EgÀzÀ, ¤vÀåfÃªÀ£ÀPÉÌ CUÀvÀåªÁzÀ ¨ÁåAQAUï, ¥Á®ÄUÁjPÉ,.... 
UÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ ¥ÁoÀUÀ¼ÀÆ E°è ®¨sÀå. EµÉÖ C®è, E£ÉÆßAzÀÄ «±ÉÃµÀªÉAzÀgÉ UÀtÂvÀdÕ 
¨sÁ¸ÀÌgÀ DZÁAiÀÄðgÀ ¥ÀjZÀAiÀÄzÉÆA¢UÉ CªÀgÀ UÀtÂvÀUÀæAxÀ '°ÃˉÁªÀw'¬ÄAzÀ DAiÀÄÝ 
GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÆß ¤ÃqÀˉÁVzÉ. F 'UÀtÂvÀ¸ÀÆvÀæ' PÉÊ¦rAiÀÄ°è ¸ÀÆvÀæUÀ¼À£ÀÄß MAzÉqÉ 
PÉÆæÃrüÃPÀj¹ ¤ÃrgÀÄªÀÅzÀÄ 8,9,10gÀ ¥ÀjÃPÉë vÀAiÀiÁjAiÀÄ°è ¸ÀºÁAiÀÄPÉÌ §gÀ°zÉ. EzÀjAzÀ 
UÀtÂvÀzÀ°è ̧ ÉÆÃ®ÄªÀªÀjUÉ UÉ®Ä«£À ̈ sÀgÀªÀ¸É zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. 

G£Àßw 

PÉÃ±Àª G¥ÁzsÀå

PÀ£ÀßqÀ ªÀiÁzsÀåªÀÄzÀˉÉèÃ N¢, «ªÉÃPÀ ¥ÀzÀ« ¥ÀÇªÀð PÁˉÉÃdÄ (PÉÆÃl) zÀ°è 
¥ÀæxÀªÀÄ ¦.AiÀÄÄ.¹ NzÀÄwÛgÀÄªÀ «zÁåyðUÀ¼À ¥ÀæwQæAiÉÄ:


