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6.9 ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ - ¨sÁUÀ 1    
 
»A¢£À ¥ÁoÀUÀ¼À°è ¸ÀgÀ¼À gÉÃSÉ, ¸ÀgÀ¼À gÉÃSÉUÀ½AzÀ ¸ÀÄvÀÄÛªÀjAiÀÄ®àlÖ DPÀÈwUÀ¼À §UÉÎ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À 
UÀÄt ®PÀëtUÀ¼À §UÉÎ PÀ°vÉªÀÅ.  E£ÀÆß EvÀgÀ vÉgÀ£ÁzÀ DPÀÈwUÀ¼ÀÄ E®èªÉÃ? 
GzÁºÀgÀuÉAiÀiÁV £ÀªÀÄä ¸ÀÆAiÀÄðªÀÄAqÀ®ªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄ PÉÆ¼ÉÆîÃt. ¨sÀÆ«ÄAiÀÄÄ ¸ÀÆAiÀÄð£À ¸ÀÄvÀÛ 
CAqÁPÁgÀzÀ PÀPÉëAiÀÄ°è ¸ÀÄvÀÄÛvÀÛzÉ. ZÀAzÀæ£ÀÄ ¨sÀÆ«ÄAiÀÄ ¸ÀÄvÀÛ ¸ÀÄªÀiÁgÁV ªÀÈvÁÛPÁgÀzÀ°è ¸ÀÄvÀÄÛvÀÛzÉ. 
¨sÀÆ«Ä ¸ÀÄªÀiÁjUÉ zÀÄAqÀVzÀÄÝ vÀ£Àß CPÀëzÀ ¸ÀÄvÀÛ ¸ÀÄvÀÄÛvÀÛzÉ. §¸ï ªÀÄvÀÄÛ ¸ÉÊPÀ¯ï £À ZÀPÀæUÀ¼ÀÄ ZËPÀ 
CxÀªÁ DAiÀÄvÀ DPÁgÀzÀ°è E¢ÝzÀÝgÉ CªÀÅUÀ¼ÀÄ ¸ÀÄ®¨sÀªÁV ZÀ°¸À®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ? 

 

 
 
£ÁªÀÅ ¤vÀå fÃªÀ£ÀzÀ°è PÁtÄªÀ £ÁtåUÀ¼ÀÄ, ZÀPÀæUÀ¼ÀÄ, ¸ÉÊPÀ¯ï lAiÀÄgÀÄ, GAUÀÄgÀ,§¼É, ¨Á« EªÉ¯Áè 
ªÀÈvÁÛPÁgÀzÀ°èªÉ. £Á«ÃUÀ ªÀÈvÀÛUÀ¼À ®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß C¨sÀå¹¸ÀÄªÁ. 
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6.9.1 ªÁåSÉåUÀ¼ÀÄ 
avÀæ ªÁåSÉå 

        
 

ªÀÈvÀÛªÀÅ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ°è£À DªÀÈvÀ gÉÃSÉAiÀiÁVzÉ. EzÀgÀ ªÉÄÃ°£À 
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©AzÀÄªÀÇ MAzÀÄ zÀvÀÛ ¹ÜgÀ ©AzÀÄ«¤AzÀ ¸ÀªÀiÁ£À 
zÀÆgÀzÀ°ègÀÄvÀÛzÉ. F ¹ÜgÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ‘ªÀÈvÀÛzÀ PÉÃAzÀæ’ (O)J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. 
avÀæzÀ°è P,A,Q,R, S©AzÀÄUÀ¼É¯Áè  O ¢AzÀ ¸ÀªÀiÁ£À zÀÆgÀzÀ°èªÉ. 

       

ªÀÈvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ªÀÈvÀÛ PÉÃAzÀæPÉÌ ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß 
‘wædå’  J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. EzÀ£ÀÄß  ‘r’ ¤AzÀ ¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è 
ºÀ®ªÁgÀÄ wædåUÀ½gÀÄvÀÛªÉ. avÀæzÀ°è  OP,OQ ªÀÄvÀÄÛ  OA UÀ¼É¯Áè wædåUÀ¼ÀÄ. 
OP=OA=OQ. 

       

ªÀÈvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¸ÉÃj¸ÀÄªÀ gÉÃSÁRAqÀªÉÃ 
‘eÁå’. avÀæzÀ°è  AQ ªÀÄvÀÄÛ  RS UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ eÁåUÀ¼ÀÄ. 

       

ªÀÈvÀÛzÀ ªÉÄÃ¯É JgÀqÀÄ CAvÀå ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÄÝ, ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæzÀ ªÀÄÆ®PÀ 
ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀ gÉÃSÁRAqÀªÉÃ ªÀÈvÀÛzÀ ‘ªÁå¸À’ EzÀ£ÀÄß  ‘d’ ¬ÄAzÀ 
¸ÀÆa¸ÀÄvÉÛÃªÉ. ªÀÈvÀÛzÀ°è ªÁå¸ÀªÀÅ CvÀåAvÀ GzÀÝzÀ eÁå DVzÉ. avÀæzÀ°è   
PQ ªÀÅ ªÁå¸À. EzÀÄ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ  ‘O’ zÀ ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄvÀÛzÉ. MAzÀÄ 
ªÀÈvÀÛzÀ°è ºÀ®ªÁgÀÄ ªÁå¸ÀUÀ½ªÉ.  
UÀªÀÄ¤¹:- d=PQ= PO+OQ =r+r =2r 
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avÀæ ªÁåSÉå 

       

ªÀÈvÀÛªÀÅ DªÀÈvÀªÁVgÀÄªÀ ªÀPÀægÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ‘¥Àj¢ü‘ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. EzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ 
¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉAiÀÄÆ ºËzÀÄ. avÀæzÀ°è EzÀgÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß  P¬ÄAzÀ PUÉ A, Q, S,RUÀ¼À 
ªÀÄÆ®PÀ C¼ÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. 

 

MAzÉÃ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÄÝ, ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉ wædåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ 
ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß ‘KPÀPÉÃA¢æÃAiÀÄ ªÀÈvÀÛ’ UÀ¼É£ÀÄßªÀgÀÄ.  C1, C2,  C3 UÀ¼ÀÄ ªÀÄÆgÀÄ 
ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ.  O ªÀÄÆgÀgÀ PÉÃAzÀæ  OA, OB,  OC UÀ¼ÀÄ wædåUÀ¼ÀÄ.   

 

MAzÉÃ wædåªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß ‘¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ ªÀÈvÀ’ÛUÀ¼É£ÀÄßvÉÛÃªÉ.   
C1 ªÀÄvÀÄÛ C2 UÀ¼ÀÄ MAzÉÃ wædå (OA=OB) ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉ 
PÉÃAzÀæUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀð¸ÀªÀÄ ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ.  
 

         

ªÀÈvÀÛ ¥Àj¢üAiÀÄ MAzÀÄ ¨sÁUÀªÀ£ÀÄß ªÀÈvÀÛzÀ ‘PÀA¸À’ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. avÀæzÀ°è   
RS MAzÀÄ PÀA¸À.  
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avÀæ ªÁåSÉå 

 

ASB ®WÀÄ ªÀÈvÀÛ PÀA¸À. 
ASBA MAzÀÄ ®WÀÄ  ‘ªÀÈvÀÛ RAqÀ’. 
(ASB PÀA¸À ªÀÄvÀÄÛ AB eÁå¢AzÀ DªÀÈvÀÛªÁzÀ ¨sÁUÀ.) 
 

 

avÀæzÀ°è  AB AiÀÄÄ ªÁå¸À. ASB ªÀÄvÀÄÛ ACB CzsÀð ªÀÈvÀÛ PÀA¸À. 
ASBOA ªÀÄvÀÄÛ ACBOA UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ ‘CzsÀðªÀÈvÀÛ RAqÀ’UÀ¼ÀÄ.  

(ªÁå¸À  AB ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ASB ªÀÄvÀÄÛ ACB PÀA¸ÀUÀ½AzÀ DªÀÈvÀÛªÁzÀ 
¨sÁUÀ.) 
 

 

ASBA   AiÀÄÄ MAzÀÄ ‘C¢üPÀ/«±Á® ªÀÈvÀÛRAqÀ’.  

(D¢üPÀ PÀA¸À ASB ªÀÄvÀÄÛ eÁå AB ¬ÄAzÀ DªÀÈvÀÛªÁzÀ ¨sÁUÀ.) 
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6.9.2 ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄUÀ¼ÀÄ : 
6.9.2.1.  MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ¢AzÀ eÁåPÉÌ J¼ÉzÀ ®A§ªÀÅ eÁåªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ. 
zÀvÀÛ: O PÉÃAzÀæ«gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛzÀ°è AQ ªÀÅ MAzÀÄ eÁå. OB AiÀÄÄ AQ UÉ J¼ÉzÀ ®A§.  
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: AB=BQ 

¸ÁzsÀ£É: 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
 ΔOAB ªÀÄvÀÄÛ ΔOQB UÀ¼À°è 
1 OA = OQ ªÀÈvÀÛzÀ wædåUÀ¼ÀÄ 
2 ∠OBA=∠OBQ=900 OB ⊥  AQ (zÀvÀÛ) 
3 OB ¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ. 
4 ΔOAB ≅  ΔOQB ®A.PÀ.¨Á. ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ. 
5 AB=BQ C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ. 

 
 

 
6.9.2.2 «¯ÉÆÃªÀÄªÁV:- ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæªÀ£ÀÄß eÁåzÀ ªÀÄzsÀå©AzÀÄ«UÉ eÉÆÃr¸ÀÄªÀ gÉÃSÉAiÀÄÄ eÁåPÉÌ 
®A§ªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ. 
C¨sÁå¸À: EzÀ£ÀÄß ¨Á.¨Á .¨Á. ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ G¥ÀAiÉÆÃV¹ ¸Á¢ü¹. (¸ÁzsÀ£É ªÉÄÃ°£ÀAvÉAiÉÄÃ EgÀÄvÀÛzÉ.) 
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6.9.2.2. MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ eÁåUÀ¼ÀÄ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ¢AzÀ ¸ÀªÀÄzÀÆgÀzÀ°ègÀÄvÀÛªÉ. 
zÀvÀÛ:avÀæzÀ°è O ªÀÅ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ. PQ ªÀÄvÀÄÛ RS UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ ¸ÀªÀÄªÁzÀ eÁåUÀ¼ÀÄ. OX ªÀÄvÀÄÛ OY UÀ¼ÀÄ PQ 

ªÀÄvÀÄÛ RS UÀ½UÉ O ¢AzÀ J¼ÉzÀ ®A§UÀ¼ÀÄ. 
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: OX=OY 

gÀZÀ£É:OP ªÀÄvÀÄÛ OR gÉÃSÉ J¼É¬Äj. 
¸ÁzsÀ£É: 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
 ΔOPX ªÀÄvÀÄÛ ΔORYUÀ¼À°è 
1 2PX=PQ OX ®A§ªÀÅ PQ ªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ. 
2 2RY=RS OY ®A§ªÀÅ RS £ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ. 
3 PQ=RS zÀvÀÛ. ªÀÄÃ¯É w½¹zÀAvÉ 
4 ∴2PX=2RY ∴  PX=RY  
5 OP =OR  ªÀÈvÀÛzÀ wædåUÀ¼ÀÄ 
6 ∠PXO=∠OYR=900 O ¢AzÀ J¼ÉzÀ ®A§UÀ¼ÀÄ. 
4 Δ PXO ≅  ΔRYO ®A.PÀ.¨Á. ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ 
5 OX=OY C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ. 
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6.9.2.3.  MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è PÉÃAzÀæ¢AzÀ ¸ÀªÀiÁ£À zÀÆgÀzÀ°ègÀÄªÀ eÁåUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ. 
F ®PÀëtªÀÅ 6.9.2.2 gÀ «¯ÉÆÃªÀÄªÉÃ DVzÉ. 
zÀvÀÛ: avÀæzÀ°è O ªÀÅ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ. PQ ªÀÄvÀÄÛ RS UÀ¼ÀÄ eÁåUÀ¼ÀÄ.  
OX ªÀÄvÀÄÛ OY UÀ¼ÀÄ PQ ªÀÄvÀÄÛ RS UÀ½UÉ J¼ÉzÀ ®A§UÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ OX=OY 

¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: PQ=RS 

gÀZÀ£É: OP ªÀÄvÀÄÛ OR UÀ¼À£ÀÄß J¼É¬Äj. 
 

C¨sÁå¸À:  ªÉÄÃ¯É (6.9.2.2)gÀ°è C£ÀÄ¸Àj¹zÀ ºÀAvÀUÀ¼À£ÉßÃ C£ÀÄ¸Àj¹,  
Δ PXO ≅  ΔRYO JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.  
PX=RY: RS=PQ 
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6.9.2 ¸ÀªÀÄ¸Éå 1: avÀæzÀ°è AB ªÀÄvÀÄÛ CD UÀ¼ÀÄ O PÉÃAzÀæ«gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛzÀ°è ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ eÁåUÀ¼ÀÄ. F 
eÁåUÀ¼À£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹zÁUÀ CªÀÅUÀ¼ÀÄ E ©AzÀÄ«£À°è ¸ÀA¢ü¸ÀÄvÀÛªÉ. EB=ED JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 

 
gÀZÀ£É:O ¢AzÀ AB ªÀÄvÀÄÛ CDUÀ½UÉ OP ªÀÄvÀÄÛ OQ ®A§UÀ¼À£Éß¼É¬Äj.  
 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 AP =

2
1 AB=PB ®A§ªÀÅ eÁåªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ. 

2 CQ= 
2
1 CD=QD ®A§ªÀÅ eÁåªÀ£ÀÄß C¢üð¸ÀÄvÀÛzÉ. 

3 AP=CQ,PB=QD AB=CD(zÀvÀÛ) 
4 ∠OPB =∠OQD = 900 gÀZÀ£É 
5 OP =OQ ¸ÀªÀiÁ£À eÁåUÀ½UÉ PÉÃAzÀæ¢AzÀ 

J¼ÉzÀ ®A§UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ. 
6 OE   ¸ÁªÀiÁ£Àå ¨ÁºÀÄ 
7 ΔOPE  ≅  ΔOQE ®A.PÀ.¨Á. ¸ÀéAiÀÄA¹zÀÞ 
8 PE=QE  
9 PE-PB =QE-QD 

∴EB=ED 
ºÀAvÀ 8,3. 
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6.9.2 ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ (CAvÀ¸ÀÜPÉÆÃ£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ): MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è MAzÀÄ PÀA¸ÀªÀÅ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæzÀ°è 
K¥Àðr¸ÀÄªÀ PÉÆÃ£ÀªÀÅ, CzÉÃ PÀA¸ÀªÀÅ, ªÀÈvÀÛzÀ G½zÀ ¨sÁUÀzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©AzÀÄ«£À°è K¥Àðr¸ÀÄªÀ 
PÉÆÃ£ÀzÀ JgÀqÀgÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ. 
zÀvÀÛ:avÀæzÀ°è O ªÀÅ ªÀÈvÀÛPÉÃAzÀæ. ∠AOB AiÀÄÄ AB PÀA¸À¢AzÀ PÉÃAzÀæzÀ°è GAmÁzÀ PÉÆÃ£À. ∠APB AiÀÄÄ 
CzÉÃ PÀA¸À¢AzÀ G½zÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¨sÁUÀ ©AzÀÄªÀ°è GAmÁzÀ PÉÆÃ£À.  
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ:∠AOB = 2∠APB 

gÀZÀ£É: PO ªÀ£ÀÄß eÉÆÃr¹ D ªÀgÉUÉ ªÀÈ¢Þ¹zÉ. 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ  
1 OA = OP ªÀÈvÀÛzÀ wædåUÀ¼ÀÄ  
2 ∠OPA = ∠OAP ΔOAP AiÀÄÄ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄd 

3 ∠AOD =∠OAP+∠OPA 
= 2∠OPA 

wææ¨sÀÄdzÀ §»gïPÉÆÃ£ÀªÀÅ (ΔAOP) 

CAvÀgÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ ¸ÀªÀÄ.  
5 OB = OP ªÀÈvÀÛzÀ wædåUÀ¼ÀÄ 
6 ∠OBP = ∠OPB ΔOBP AiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄd 

7 ∠BOD =∠OBP+∠OPB 
= 2∠OPB 

 wææ¨sÀÄd (ΔBOP)zÀ §»gïPÉÆÃ£ÀªÀÅ 
CAvÀgÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ ¸ÀªÀÄ. 

9 ∠AOD+∠BOD 
=2∠OPA+2∠OPB         
=2(∠OPA+∠OPB) 
=2∠APB 

ºÀAvÀ 3,7 jAzÀ 

10 ∴∠AOB =2∠APB ∠AOB=∠AOD+ ∠BOD 
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G¥À¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: CzsÀðªÀÈvÀÛzÀ°è£À PÉÆÃ£ÀªÀÅ ®A§PÉÆÃ£ÀªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ. 
¥ÀPÀÌzÀ avÀæzÀ°è AB AiÀÄÄ ªÁå¸À. ∠ACB AiÀÄÄ CzsÀðªÀÈvÀÛzÀ°è£À PÉÆÃ£À  
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: ∠  ACB = 900 

 

¸ÀÆZÀ£É: 
ªÉÄÃ°£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ¢AzÀ, 2∠  ACB = ∠AOB 

AOBAiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀiÁzÀÄzÀjAzÀ ∠  AOB = 1800  

∴∠  ACB = 900 
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¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: MAzÉÃ ªÀÈvÀÛ RAqÀzÀ°è£À PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÉAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 
zÀvÀÛ:A ªÀÄvÀÄÛ B UÀ¼ÀÄ PÉÃAzÀæ«gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛzÀ°è ¥Àj¢üAiÀÄ ªÉÄÃ°£À JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ. ACB ªÀÄvÀÄÛ ADB 

UÀ¼ÀÄ CAvÀ¸ÀÜ PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ AOB AiÀÄÄ PÉÃA¢æÃAiÀÄ PÉÆÃ£À.  
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ:∠ACB= ∠ADB 

¸ÁzsÀ£É: 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ  
1 ∠AOB= 2∠ADB MAzÉÃ PÀA¸À AB ¬ÄAzÁzÀ PÉÃA¢æÃAiÀÄ 

PÉÆÃ£ÀªÀÅ CAvÀ¸ÀÜPÉÆÃ£ÀzÀ 2 gÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ. 
2 ∠AOB= 2∠ACB MAzÉÃ PÀA¸À AB ¬ÄAzÁzÀ PÉÃA¢æÃAiÀÄ 

PÉÆÃ£ÀªÀÅ CAvÀ¸ÀÜPÉÆÃ£ÀzÀ 2 gÀ¶ÖgÀÄvÀÛzÉ. 
3 ∴  2∠ACB= 2∠ADB 1 ªÀÄvÀÄÛ 2 jAzÀ 
4 ∠ACB= ∠ADB  
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6.9.2 ¸ÀªÀÄ¸Éå2: avÀæzÀ°è ΔAPC ªÀÄvÀÄÛ ΔDPB UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄPÉÆÃ¤ÃAiÀÄªÉAzÀÄ ¸Á¢ü¹. C®èzÉ,  
PC*PD =PA*PB JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.  
zÀvÀÛ:AC ªÀÄvÀÄÛ BD UÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ eÁåUÀ¼ÀÄ.
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: ΔAPC ªÀÄvÀÄÛΔDPB UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ PÉÆÃ¤ÃAiÀÄUÀ¼ÀÄ PC*PD =BP*PA 

UÀªÀÄ¤¹: F ªÉÄÃ°£À ¸ÁzsÀ£ÉAiÀÄÄ PÉ¼ÀUÉ PÉÆlÖ ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄªÀ£ÀÄß ¸Á¢ü¸ÀÄvÀÛzÉ:- 

¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è JgÀqÀÄ eÁåUÀ¼ÀÄ DAvÀjPÀªÁV CxÀªÁ ¨ÁºÀåªÁV bÉÃ¢¹zÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À 
¨sÁUÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.  

 

ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ  
1 ∠ACD = ∠ABD MAzÉÃ ªÀÈvÀÛRAqÀzÀ (AD ªÉÄÃ°£À) PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ  

2 ∠CAB = ∠CDB MAzÉÃ ªÀÈvÀÛRAqÀzÀ (BC ªÉÄÃ°£À) PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
3 ∠CPA = ∠BPD ±ÀÈAUÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
4 ΔAPC |||ΔDPB ¸ÀªÀÄPÉÆÃ¤ÃAiÀÄ wæ¨sÀÄdUÀ¼ÀÄ ªÉÄÃ°£À ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ
5  

BD
AC =

PA
PD =

PC
PB  C£ÀÄgÀÆ¥À ¨ÁºÀÄUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ ¸ÀªÀÄ 

6  PC*PD =PA*PB  
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6.9.2 ¸ÀªÀÄ¸Éå3: ¥ÀPÀÌzÀ avÀæzÀ°è AB ªÀÄvÀÄÛ BC UÀ¼ÀÄ JgÀqÀÄ ªÀÈvÀÛUÀ¼À ªÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ. ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ B 

ªÀÄvÀÄÛ D UÀ¼À°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉ. A, D ªÀÄvÀÄÛ C UÀ¼ÀÄ KPÀgÉÃSÁUÀvÀ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.  
zÀvÀÛ:AB ªÀÄvÀÄÛ BC UÀ¼ÀÄ ªÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ.  
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ:∠ADC = 1800 

ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ  PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 ∠ADB = 900 AB AiÀÄÄ ªÁå¸À, CzsÀðªÀÈvÀÛ 

RAqÀzÀ°è£À  PÉÆÃ£À 
2 ∠BDC = 900 BC AiÀÄÄ ªÁå¸À, CzsÀðªÀÈvÀÛ 

RAqÀzÀ°è£À PÉÆÃ£À 
3 ∴∠ADB+∠BDC = 1800 
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6.9.2 ¸ÀªÀÄ¸Éå 4: avÀæzÀ°è JgÀqÀÄ ªÀÈvÀÛUÀ¼ÀÄ B ªÀÄvÀÄÛ C ©AzÀÄUÀ¼À°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛªÉ. B ©AzÀÄ«£À ªÀÄÆ®PÀ 
ABD ªÀÄvÀÄÛ PBQ gÉÃSÁRAqÀUÀ¼À£Éß¼É¢zÉ. CªÀÅ JgÀqÀÄ ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß PÀæªÀÄªÁV A,D ªÀÄvÀÄÛ P,Q 

©AzÀÄUÀ¼À°è ¸ÀA¢ü¹ªÉ. ∠ACP = ∠QCD JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.  

 
 

ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ  PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 ∠ACP  = ∠ABP  MAzÉÃ ªÀÈvÀÛRAqÀzÀ (AP ªÉÄÃ°£À) PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
2 ∠ABP = ∠DBQ ±ÀÈAUÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
3 ∠DBQ = ∠DCQ MAzÉÃ ªÀÈvÀÛRAqÀzÀ (DQ ªÉÄÃ°£À) PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
4 ∠ACP = ∠QCD 1,2,3 jAzÀ 
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6.9.2 ¸ÀªÀÄ¸Éå 5: ABC ¸ÀªÀÄ¢é¨ÁºÀÄ wæ¨sÀÄdzÀ°è (AB= AC)∠B AiÀÄ PÉÆÃ£ÁzsÀðPÀ gÉÃSÉAiÀÄÄ ΔABC AiÀÄ 
¥ÀjªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß P AiÀÄ°è bÉÃ¢¸ÀÄvÀÛzÉ. AP ªÀÄvÀÄÛ BC AiÀÄ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹zÁUÀ CªÀÅ Q £À°è ¸ÀA¢ü¹ªÉ. ∠CQA 

=∠CAQ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹.  
gÀZÀ£É:CP AiÀÄ£ÀÄß eÉÆÃr¹zÉ.  
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ  
1 ∠ABC = 2∠CBP  BP AiÀÄÄ ∠ABC AiÀÄ PÉÆÃ£ÁzsÀðPÀ 
2 ∠CBP=∠CAQ MAzÉÃ ªÀÈvÀÛRAqÀzÀ (CP ªÉÄÃ°£À) 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
3 ∠ABC = 2∠CAQ 1 ªÀÄvÀÄÛ 2 jAzÀ 
4 ∠BCA =∠CAQ+∠CQA wæPÉÆÃ£ÀzÀ §»gïPÉÆÃ£ÀªÀÅ 

CAvÀgÁ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ 
¸ÀªÀÄ. 

5 ∠CQA = ∠BCA-∠CAQ 4  jAzÀ 
6 = ∠ABC-∠CAQ ∠BCA =∠ABC (Q  AB=AC (zÀvÀÛ)) 
7 =2∠CAQ-∠CAQ 

=∠CAQ 
3  jAzÀ 

8 ∠CQA =∠CAQ  5 ªÀÄvÀÄÛ 7 jAzÀ  
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ªÀÈvÀÛUÀ¼À gÀZÀ£É: 
1) MAzÀÄ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ PÉÆmÁÖUÀ MAzÉÃ ªÀÈvÀÛ gÀa¸À§ºÀÄzÉ? 
¸ÁzsÀå«®è. 
KPÉAzÀgÉ MAzÀÄ ©AzÀÄ«£À ªÀÄÆ®PÀ ºÀ®ªÁgÀÄ ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß 
gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ  
2) JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆmÁÖUÀ  MAzÉÃ ªÀÈvÀÛ gÀa¸À§ºÀÄzÉ? 
¸ÁzsÀå«®è. 
KPÉAzÀgÉ JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ §ºÀ¼À 
ªÀÈvÀÛUÀ¼À£ÀÄß gÀa¸À§ºÀÄzÀÄ. 
 

 

 
3. ªÀÄÆgÀÄ ¸ÀgÀ¼À gÉÃSÁUÀvÀªÀ®èzÀ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆmÁÖUÀ, CªÀÅUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ 
MAzÉÃ ªÀÈvÀÛ gÀa¸À§ºÀÄzÉ? 
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gÀZÀ£Á PÀæªÀÄ: 
ºÀAvÀ gÀZÀ£É 
1 A, B, C JA§ 3 ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ½î 
2 AB, BC UÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¹. 
3 AB ªÀÄvÀÄÛ BC UÀ¼À ®A§¢é¨sÁdPÀUÀ¼À£Éß¼É¬Äj. (6.4.3 £ÉÆÃr) 

4 F ®A§¢é¨sÁdPÀUÀ¼ÀÄ  ‘S’ £À°è ¸ÀA¢ü¸À°. 
5  ‘SA’ wædå¢AzÀ S £ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ ªÀÈvÀÛ J¼É¬Äj. 

 

 

F ªÀÈvÀÛªÀÅ B, C UÀ¼À£ÀÄß ¸Àà²ð¸ÀÄvÀÛzÉ. F ªÀÈvÀÛªÀÅ Δ  ABC AiÀÄ ¥ÀjªÀÈvÀÛ. S JA§ÄzÀÄ ¥ÀjPÉÃAzÀæ 
(¥ÁoÀ 6.5 £ÉÆÃrj) 
DzÀÝjAzÀ ¸ÀgÀ¼À gÉÃR¸ÀÜªÀ®èzÀ 3 ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ MAzÉÃ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß 
J¼ÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 
 
6.9.3 ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd  
ªÁåSÉå:  MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ ±ÀÈAUÀ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ ªÉÄÃ°zÀÝgÉ CAvÀºÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß 
‘ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd’ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. 
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6.9.3 ¥ÀæªÉÄÃAiÀÄ: MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀPÉÆÃ£À 
¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ. (CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 1800). 

zÀvÀÛ:O PÉÃAzÀæ«gÀÄªÀ ªÀÈvÀÛzÀ°è ABCD AiÀÄÄ MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd 
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ:∠BAD + ∠BCD = 1800 , ∠ABC +∠ADC = 1800. 

gÀZÀ£É: OB ªÀÄvÀÄÛ OD UÀ¼À£ÀÄß eÉÆÃr¹zÉ. DUÀ BOD AiÀÄÄ PÉÃA¢æÃAiÀÄ PÉÆÃ£À. BAD AiÀÄÄ CAvÀ¸ÀÜ PÉÆÃ£À.  
¸ÁzsÀ£É: 
ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 ∠BAD = 

2
1
∠BOD CAvÀ¸ÀÜ PÉÆÃ£ÀªÀÅ PÉÃAzÀæ PÉÆÃ£ÀzÀ 

CzsÀð 
2 ∠BCD = 

2
1 ¸ÀgÀ¼Á¢üPÀ∠BOD CAvÀ¸ÀÜ PÉÆÃ£ÀªÀÅ PÉÃAzÀæ PÉÆÃ£ÀzÀ 

CzsÀð 

   

            
3 ∴∠BAD +∠BCD = 

2
1
∠BOD +  

2
1 ¸ÀgÀ¼Á¢üPÀ ∠BOD = 

2
1 (∠BOD+ ¸ÀgÀ¼Á¢üPÀ ∠BOD)  

= 
2
1 (3600) = 1800 

4 EzÉÃ jÃwAiÀÄ°è ∠ABC +∠ADC = 1800 

DzÀÝjAzÀ MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀPÉÆÃ£À ¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁVªÉ. (CªÀÅUÀ¼À 
ªÉÆvÀÛ 1800). 

¥ÀæªÉÄÃAiÀÄzÀ «¯ÉÆÃªÀÄ:MAzÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀPÉÆÃ£À ¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÁzÀgÉ, CzÀÄ 
MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd.(¸ÁzsÀ£É PÉÆnÖ®è.) 
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6.9.3 ¸ÀªÀÄ¸Éå 1:  ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ MAzÀÄ ¨ÁºÀÄªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹zÁUÀ GAmÁUÀÄªÀ ºÉÆgÀ 
PÉÆÃ£ÀªÀÅ CAvÀ¸ÁÜ©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀPÉÌ ¸ÀªÀÄªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 
zÀvÀÛ: ABCD AiÀÄÄ MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd. ∠DCE AiÀÄÄ MAzÀÄ ºÉÆgÀ PÉÆÃ£À. 
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: ∠BAD =∠DCE 

   
 

ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 ∠BAD+ ∠BCD = 1800  ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀA¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÀÄ. 
2 ∠BCD + ∠DCE = 1800 ¸ÀgÀ¼À AiÀÄÄUÀä PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ 
3  ∠BAD+ ∠BCD  

= ∠BCD + ∠DCE 
∴∠BAD =∠DCE 

JgÀqÀÆ §¢UÀ½AzÀ ∠BCD AiÀÄ£ÀÄß 
PÀ¼ÉzÁUÀ, 
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6.9.3 ¸ÀªÀÄ¸Éå 2:  MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è CAvÀ¸ÀÜªÁV gÀa¹zÀgÉ, CzÀÄ 
MAzÀÄ DAiÀÄvÀ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹. 
zÀvÀÛ:ABCD AiÀÄÄ MAzÀÄ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd ªÀÄvÀÄÛ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd. 
¸ÁzsÀ¤ÃAiÀÄ: ∠ABC = ∠BCD = ∠ADC = ∠DAB = 900(ABCD AiÀÄÄ MAzÀÄ DAiÀÄvÀ) 

DzÀÝjAzÀ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è CAvÀ¸ÀÜªÁVgÀÄªÀ ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀÅ DAiÀÄvÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. 
 

ºÀAvÀ ¤gÀÆ¥ÀuÉ PÁgÀtUÀ¼ÀÄ 
1 ∠BAD+ ∠BCD = 1800  ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀA¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÀÄ. 
2 ∠BAD = ∠BCD ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ C©üªÀÄÄR 

PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄ. 
3 ∴∠BAD =∠BCD =900   
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6.9.4 ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ gÀZÀ£É 
C£ÀÄ¸Àj¸À¨ÉÃPÁzÀ ºÀAvÀUÀ¼ÀÄ (¸ÁªÀiÁ£Àå) 
UÀªÀÄ¤¹: £Á«ÃUÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ £Á®ÄÌ ±ÀÈAUÀUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß 
gÀa¸À¨ÉÃPÁVzÉ.  
MAzÀÄ wæ¨sÀÄdzÀ ¥ÀjªÀÈvÀÛªÀÅ wæ¨sÀÄdzÀ ªÀÄÆgÀÄ ±ÀÈAUÀ ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ 
ºÉÆÃUÀÄvÀÛzÉA§ÄzÀ£ÀÄß £Á«ÃUÁUÀ¯ÉÃ PÀ°wzÉÝÃªÉ (¥ÁoÀ 6.5).  
DzÀÝjAzÀ £Á«ÃUÀ MAzÀÄ ¥ÀjªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß gÀa¹, £ÀAvÀgÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdzÀ £Á®Ì£ÉÃ ±ÀÈAUÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß 
ªÀÈvÀÛ ¥Àj¢üAiÀÄ ªÉÄÃ¯É UÀÄgÀÄw¹zÀgÉ £ÀªÀÄä ¸ÀªÀÄ¸Éå ¥ÀjºÁgÀªÁUÀÄvÀÛzÉ.  

1. zÀvÁÛA±ÀPÉÌ ¸ÀjAiÀiÁV MAzÀÄ wæ¨sÀÄdªÀ£ÀÄß gÀa¹. 
2. AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼À ®A§¢é¨ÁdPÀUÀ¼À£Éß¼É¬Äj. 
3. F ®A§¢é¨ÁdPÀUÀ¼ÀÄ ‘O’ ©AzÀÄ«£À°è ¸ÀA¢ü¸À°. 
4. ‘O’ ªÀ£ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ wæ¨sÀÄdzÀ ªÀÄÆgÀÄ ±ÀÈAUÀ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ 

ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß gÀa¹. 
5. zÀvÀÛ C¼ÀvÉUÀ£ÀÄ¸ÁgÀªÁV  4 £ÉÃ ±ÀÈAUÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ªÀÈvÀÛ ¥Àj¢üAiÀÄ ªÉÄÃ¯É UÀÄgÀÄw¹. 

  
UÀªÀÄ¤¹: MAzÀÄ wæ¨sÀÄdªÀ£ÀÄß gÀa¸À®Ä F PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ 3 CA±ÀUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃPÀÄ 
1. ªÀÄÆgÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼À C¼ÀvÉ. CxÀªÁ 
2. MAzÀÄ ¨ÁºÀÄ ªÀÄvÀÄÛ D ¨ÁºÀÄ«£À ªÉÄÃ°£À 2 PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ CxÀªÁ 
3. JgÀqÀÄ ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ½AzÉÆ¼ÀUÉÆAqÀ MAzÀÄ PÉÆÃ£À.  
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6.9.4 ¸ÀªÀÄ¸Éå 1: KL = 4 ¸ÉA.«Ä., LM = 4.8 ¸ÉA.«Ä., KM = 6.8 ¸ÉA.«Ä. ªÀÄvÀÄÛ KN = 4.3 ¸ÉA.«Ä. 
EgÀÄªÀAvÉ KLMN ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¹. 
gÀZÀ£É: 
1) F PÉ¼ÀV£ÀAvÉ ΔKLM gÀa¹: 
  (i)  4¸ÉA.«Ä.GzÀÝzÀ KL gÉÃSÉ J¼É¬Äj. 
  (ii)  K¬ÄAzÀ 6.8 ¸ÉA.«Ä. wædåzÀ MAzÀÄ PÀA¸À J¼É¬Äj.  
       L¤AzÀ 4.8 ¸ÉA.«Ä. wædåzÀ MAzÀÄ PÀA¸À J¼É¬Äj.F 
JgÀqÀÄ PÀA¸ÀUÀ¼ÀÄ M£À°è bÉÃ¢¸À°.              
 (iii) KM ªÀÄvÀÄÛ LM eÉÆÃr¹. ΔKLM  zÉÆgÉwzÉ.  
2) KL ªÀÄvÀÄÛ LM ¨ÁºÀÄUÀ¼À ®A§¢é¨sÁdPÀUÀ¼À£Éß¼É¬Äj. 
EªÀÅ ‘O’ ©AzÀÄ«£À°è ¸ÀA¢ü¸À°.  

3) O ªÀ£ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ, OK wædå¢AzÀ MAzÀÄ 
ªÀÈvÀÛªÀ£Éß¼É¬Äj. F ªÀÈvÀÛªÀÅ K, L, M ©AzÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ 
ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄvÀÛzÉ. 

 

   

4) K AiÀÄ£ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ 4.3 ¸É.«Ä. wædå¢AzÀ ªÀÈvÀÛ ¥Àj¢üAiÀÄ£ÀÄß N £À°è bÉÃ¢¸ÀÄªÀAvÉ 
MAzÀÄ PÀA¸ÀªÀ£Éß¼É¬Äj. KN ªÀÄvÀÄÛ NM J¼É¬Äj. 
5) KLMN £ÀªÀÄUÉ ¨ÉÃPÁzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd . 
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6.9.4 ¸ÀªÀÄ¸Éå 2: XY= 2.5 ¸ÉA.«Ä., YZ=5.5 ¸ÉA.«Ä., ZT=3 ¸ÉA.«Ä.∠XTZ = 600 EgÀÄªÀAvÉ XYZT 

ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÀ£ÀÄß gÀa¹. 
UÀªÀÄ¤¹: XYZT MAzÀÄ ZÀQæÃAiÀÄ ZÀvÀÄ¨sÀÄðdªÁzÀÝjAzÀ, C©üªÀÄÄR PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ ∠XTZ ªÀÄvÀÄÛ ∠XYZ 

UÀ¼ÀÄ ¸ÀA¥ÀÇgÀPÀUÀ¼ÀÄ. DzÀÄzÀjAzÀ ∠XYZ= 1200 . 

gÀZÀ£É: 
1) XYZ wæ¨sÀÄdªÀ£ÀÄß gÀa¹: 
   (i)  2.5 ¸ÉA.«Ä. GzÀÝzÀ XY ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉ J¼É¬Äj. 
   (ii)  Y AiÀÄ°è XY AiÉÆA¢UÉ 1200 DUÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ 
¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉ J¼É¬Äj.  
     Y ¬ÄAzÀ 5.5 ¸ÉA.«Ä.wædå¢AzÀ F gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß Z£À°è 
bÉÃ¢¸ÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ PÀA¸ÀªÀ£Éß¼É¬Äj.   
  (iii) XZ ¸ÉÃj¹zÀgÉ  XYZ wæ¨sÀÄd £ÀªÀÄUÉ zÉÆgÉ¬ÄvÀÄ. 
 
2) XY ªÀÄvÀÄÛ YZ ¨ÁºÀÄUÀ¼À®A§¢é¨sÁdPÀUÀ¼À£Éß¼É¬Äj. bÉÃzÀ£À 
©AzÀÄ ‘O’. 

 

    
 
 

3) ‘O’  ªÀ£ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖ, X, Y ªÀÄvÀÄÛ Z UÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ ºÁzÀÄ ºÉÆÃUÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛªÀ£Éß¼É¬Äj.  
4) Z £ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVlÄÖ 3 ¸ÉA.«Ä. wædå¢AzÀ ªÀÈvÀÛªÀ£ÀÄß T AiÀÄ°è bÉÃ¢¸ÀÄªÀAvÉ MAzÀÄ 
PÀA¸ÀªÀ£Éß¼É¬Äj. 
5) XT ªÀÄvÀÄÛ ZT J¼É¬Äj. 
6)XYZT £ÀªÀÄUÉ ¨ÉÃPÁzÀ ZÀvÀÄ¨sÀÄðd. 
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6.9.5 ªÀÈvÀÛzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ ªÀÄvÀÄÛ «¹ÛÃtð    
ªÀÈvÀÛzÀ wædå r DzÀgÉ 

 

ªÀÈvÀÛzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ(¥Àj¢ü)  = 2π r  
 
 
ªÀÈvÀÛzÀ «¹ÛÃtð = π r2 

 

 

 
 

UÀªÀÄ¤¹: 
π  JAzÁUÀ £É£À¥ÁUÀÄªÀÅzÀÄ DAiÀÄð¨sÀl£ÀzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¨sÁ¸ÀÌgÀ£ÀzÀÄ 
DAiÀÄð¨sÀl£À ¸ÀÆvÀæ(DAiÀÄð¨sÀnÃAiÀÄA) ¨sÁ¸ÀÌgÀ£À ¸ÀÆvÀæ(‘°Ã¯ÁªÀw’ ±ÉÆèÃPÀ 202) 

4 £ÀÄß 100 PÉÌ ¸ÉÃj¹, 8 jAzÀ UÀÄtÂ¹ 62,000

¸ÉÃj¹zÀgÉ CzÀÄ 20000 ªÀiÁ£ÀzÀ ªÁå¸À«gÀÄªÀ 
ªÀÈvÀÛzÀ ºÀwÛgÀzÀ ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ. 

ªÀÈvÀÛzÀ ªÁå¸ÀªÀ£ÀÄß 3927 jAzÀ UÀÄtÂ¹ 1250 jAzÀ 
¨sÁV¹zÀgÉ ¸ÀÆPÀë÷ä ¥Àj¢üAiÀÄÆ, 22 jAzÀ UÀÄtÂ¹ 7 

jAzÀ ¨sÁV¹zÀgÉ ªÀåªÀºÁgÀ AiÉÆÃUÀåªÁzÀ ¸ÀÆÜ® 
¥Àj¢üAiÀÄÆ §gÀÄvÀÛzÉ. 

¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ = {(4+100)*8+62000} = 62832: 

ªÁå¸À = 20000 

∴  ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ÷ ªÁå¸À =
20000
62832  = 3.1416(=π ) 

 

¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ = (ªÁå¸À*3927) ÷1250  

∴  ¸ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ÷ ªÁå¸À =
1250
3927  = 3.1416(=π ) 

π  (CAzÁdÄ) = 
7
22  
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1 

6.9.2.4. ಸಮ�ಾದ �ಾ�ಗಳ�(ಕಂಸಗಳ�) �ೇಂದ�ದ�� ಸಮ�ಾದ �ೋನಗಳನು� ಏಪ��ಸುತ� ೆ. 

 

"ಾಧ�ೆ: 

ಹಂತ %ೇ&�ೆ �ಾರಣ 
  ∆AOB ಮತು� ∆COD ಪ)ಗ*+,ಾಗ 

1 OA = OD ��ಜ� 
2 OB = OC ��ಜ� ದತ� 
3 AB = CD ದತ�     
4 ∆AOB ≅ ∆COD 	ಾ.	ಾ.	ಾ ಸ
ಯಂ�ದ�  
5 ∠AOB =∠COD ಅನುರೂಪ  �ೋನಗಳ� 

 

 

 

6.9.2.5. �ಾ�ಗಳ�(ಕಂಸಗಳ�) �ೇಂದ�ದ�� ಸಮ�ಾದ �ೋನಗಳನು� ಏಪ��+ದ�� ಅವ/ಗಳ� ಸಮ�ಾದ ಉದ1ವನು� %ೊಂ2ರುತ� ೆ.  

ಗಮ3+: ಇದು  6.9.2.4 ರ � ೋಮ 
"ಾಧ�ೆ: 

"ಾಧ$ೆ %ೕ&ನಂ'ೆ(ೕ. ಹಂತ  3 ರ&*  ∠AOB =∠COD ಎಂದು ನಮೂ,�.  ನಂತರ  	ಾ.�ೋ.	ಾ ಸ
ಯಂ�ದ�ದಂ'ೆ AB=CD. 
 

ಗಮ3+:  3 ಸರಳ-ೇ.ಾಗತವಲ*ದ 1ಂದುಗಳ ಮೂಲಕ ಒಂ4ೇ ಒಂದು ವೃತ�ವ6 7ಾದು7ೋಗಲು "ಾಧ�.. 
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